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1. M@i bai hoc dugc thiét k& gém:

Phén Bjnh hudng: Chl rd cac thuét ngil, khai niém va céac kién thirc, kT ndng ma
cac em cén cha y trong bai hoc.

Phén M& ddu: Thudng 2 mét bai toan hay mét tinh huéng cé lién quan dén ndi dung
moi ciia bai hoc.

Phén Hinh thanh kién thic méi: Gém cac hoat dong 7im toi - Kham phé (;5) va
Poc hiéu - Nghe hifu (§.5) cling voi Chu y hay Nhén xét.

Kién thirc trong tAm dudc dét trong khung mau vang.

Cau hai (&d) giip danh gia k&t qua sau hoat déng Boc hidu - Nghe hiéu.

Phén Luyén tap va cling cd: G6m Vi dy, Luyén tap, Thuc hanh dé hinh thanh va
phat trién céac ki ndng gén vdi kién thilc mdi vira hoc.

F"I’lﬁl; van dung: G6m cac hoat déng Véan dung, Tranh luén ( ﬁ!) va Thir thach nho
(ﬁ ) dé gii quyét céc tinh huBng, vén dé trong thuc tin va mé réng kién thiic.

2. Cac em sé& dugc déng hanh vdi anh Pi, cac ban Tron, Vubng trong cac bai hoc dé viéc
hoc hdp d&n hon nhé.

Chao ban, hi vong Chao ban, chiing minh
Chao cac ban, minh nhing ggi y cia 16 sé clng trao ddi kinh
la Pi "théng thai". sé& giup fch cho ban. nghiém hoc tap nhé.

‘© F

3. Cac em c6 thé tham khéo thém muc Em cd biét? dé mad réng hidu biét cia minh. Cubi
sach la Bang tra cuu thudt ngif va Béng giai thich thuét ngd.

Hay bdo qudn, giiz gin sdch gido khoa d¢ danh ting
cde em hoc sinh lop sau!
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B3i 27. G i tiép

‘Bai 28. Buing lron ngoa tiép va dudng trdn ndi ié
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Luyén t3p chung

Bai 29.Ti gidcndi tiép

Bai 30. Da gidc déu
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B3i31. Hinh try va hinh ndn
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Bai thp cudi churgng X

EEEE

HOAT DONG THUC HANH TRAI NGHIEM
Gidi phuang trinh, hé phuang tinh va vé 46 thi ham sa

vdi phanmém GeoGebia

Ve hinh dan gidn vdi phin mém GeoGebra

Xacdinh tan 5o, tan s twang dd, vé cicbiéu do biéu
dién bang tan s, tin sd tudng déi bing Excel

Gene trdi trong cic thé hé lai

BM 1Ap ﬁu_r.ﬁp CUGHNAM 127

BMGTRACCUTHUATNGD
BANG GIAI THICH THUAT NG 131
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Chuong nay trinh bay cach vé va
tinh chat dé thi cia ham sé y = ax’
(a #0), cich gidi phuong trinh bac hai
mat an va nhiing (ing dung thuc tien
lién quan.

HAM SO y = ax? (a = 0)

Khainiém, thudt ngit  Kién thuc, kinang

- Ham sd y =ax (a = 0)

- Ba thi cia himso
y=ax’ (a= 1)

- Binh

« Truc déi xing

Mt cay cdu treo c6 tru thap doi
cao 75 m so vdi mit clia cay cu
va cdch nhau 400 m. Cac day cap
c6 dang dd thiclia ham sd y = ax?
(a = 0) nhu Hinh 6.1 va dudc treo
trén cac dinh thap. Tim chiéu cao
CH clia day cép biét diém H céch
tam OcDha cay cau 100 m (gia sU
mat cia cay ciu 1a bang phéng).

- Thiét 1ap bing gid tri cia ham séy = ax? (a2 0).
« Y& d8 (hj ctia ham sé y =ax’ (6= 0).
- Nhan biét tinh déixing truc va truc ddi xing cla do thi

ham s y = ax? (a = 0).

- Gidi quyétmot s6 vdn dé thyc tién gin vdi ham sd

y=ax' (a=0).

Hinh 6.1




ﬂ HAM SO y= ax? (a=0)

ﬁ} Nhén bl&t ham s6 y = ax? (a= 0)

Khi thd mdt vat roi tu do va bd qua slc can cla khdng khl, quang dudng cla
: chuyén déng s (mét) clia vat dugc cho bang cong thilc s = 4,912, trong d6 112 thdi
gian chuyén dong cua vat (giay).

a) Hoan thanh bang sau vao va:

t (giay) 0 1 2
s (m) L ? ?
b) Gia sir mdt vat rai tu do tir dé cao 19,6 m so v4i mat dat. Héi sau bao lau vat

: cham dat?
m a) Viét céng thiic tinh dién tich S clia hinh trdn ban kinh r.
b) Hoan thanh bang sau vao vd (1ay == 3,14 va 1am trdn két qua dén chir sé thap

phan tha hai):
r(cm) 1 2 3 4
S (cm?) ? ? ? ?

Nhing céng thiec tinh s theo t (trang HB1), tinh S theo r (trong HD2) biéu thi nhiing ham
s ¢é cling mot dang, goi la ham sé y = ax? (a = 0).

Nhan xét. Ham sd y = ax? (a = 0) xac dinh v&i mgi gié tri x thudc R.

Cho hamsé y = %xz.Hoan thanh bang gia tri sau vao va:

X -3 -2 -1 0 1 2 3
y ? 7 ? ? ? ? ?
Gidi
Bang gié tri:
X -3 -2 -1 0 1 2
y | Z ] 6 | 2| 0| 2| 6 | Z
2 2 2 2

Mot vat rdi tif do tif dé cao 98 m so v6i mat dat. Quang duding chuyén dong s (m)
cha vat rdi phu thudc vao thdi gian t (gidy) dudc cha bdi céng thiic s = 4,9£.

a) Sau 2 giay, vat nay cach mat ddt bao nhiéu mét?
b) Hdi sau bao lau ké tir khi bat ddu rai, vat nay cham dat?

s
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a DO THICUAHAM SO y = ax? (a = 0)

;'B Céach vé dé th| ham sé y = ax2(a= 0)
E]m Cho ham s6 y = 2x2.
a) Hoan thanh bang gia tri sau vao vé:

x | 3 2] 0 1 2 3
y ? ? ? ? ? ? ?

b) Trong mét phing toa dé Oxy, biéu di&n cac diém (x; ¥) trong bang gid trj &
cdu a. Bang cach lam tuong tu, 18y nhiéu diém (x; 2x2) véi x e R va ndi lal, ta dugc
dé thicla ham sé y = 2x2

Céch vé do thj ham sé y = ax2 (a= 0)

e Lap bang ghi mét s6 cap gid tri tuang Ung cla x va y.

e Trong mat phang toa dé Oxy, biéu dién céc cap diém (x; y) trang bang gi4 trj trén
va ndi ching lai dé dugc mét dudng cong 1a dé thi clla ham s6 y = ax? (a = 0).

V& db thj clia ham s8 y = —%xz.

Giai
Lap bang mét sd gid tri tuang (ng gidia x va y.

X —4 -2 -1 0 1 2 4

y—4-1—~:|1-0—%—1—4

Biéu di&n cac didm (—4; —4); (-2; -1); (-1; —%): (0; 0);

(1; —%); (2; 1) va (4; -4) trén mat phdng toa dé Oxy

- va ndi ching lai ta dugec dé thi ham sé y:—%x:’ nhu
 HInh 6.2.

,@ Nhan biét tinh d&i xing cla d6 thj ham s8 y = ax?(a = 0)

IEGEY Xét dé thi cla ham sé y = 2x2da vé & HD3 (H.6.3). B’

a) D& thi nAm phifa trén hay phia duéi truc hoanh?
Piém nao 1a diém thadp nhat cha dé thi?

b) So sédnh hoanh dé va tung dé cla céc cap diém
thudc dé thi: A(1; 2) va A(-1; 2); B(2; 8) va B1-2; 8).
TUr d6 hay nhan xét mai lién hé vé vi tri gilla cac cap
diém néu trén. ,

AJ
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c) Tim diém C c¢6 hoanh dé x :% thude dé thi. X4c dinh toa dé clia diém C'ddi xting

véi diém C qua truc tung Oy va cho bidt didm C' cé thude db thi da cho hay khang.
Hai giém (x ¥ va
(-x; y) d6i xiing nhau
qua tryc fung Oy.

Dé thi cha ham s6 y = ax® (a = 0) 1a mot dudng cong,
goi 1 dudng parabol, co cac tinh chat sau:

e C6 dinh 1a géc toa dé G,

¢ C6 truc déi xdng 1a Oy,

e Nim phia trén truc hoanh néu a > 0 va nim phia dudi
truc hoanh néu a< 0.

1 a<0 "
a=0o o

> Y

o) X
Hinh 6.4. D& thi ciia hamsdy = ax* (a = 0)

3¢ Y

a) V& dé thi clia ham sé y = —2x%.

i 1
b) Tim toa @& céc diém thudc dé thj cé tung df bang -5
va nhan xét vé tinh déi xiing gida cc diém dé.

Gidi
a) Lap badng mot s6 gia tri tuong (ng gitia x va y:
X -2 =1 0 1 2
y -8 -2 0 -2 -8
Biéu dién c4c diém (-2;-8), (-1; -2), (0; 0), (1; -2) va (2; -8)
trén mat phdng toa dé Oxy va néi ching lai ta dude dé thjclia

ham s6 y = -2x2 nhu Hinh 6.5.

b) Ta cé: y:—% nén —2x? =—1, hay x2

1 1 1
=—. Suyra x=— hoac x=—-—.
2 g Sty 18 x=75 ot 2
1. 1
Vay c6 haidiém cantim la 1; - va [ -=; —= |- Haidiém nay d&i xiing vdi nhau qua
2 2 2" 2
truc tung Oy.

Nhan xét. » Khi vé a8 thi ham s8 y = ax? (a = 0), ta can Xéc dmh t6i thidu 5 diém thuﬁc
dé thi la géc toa dé Ova hai cép diém déi x(ing véi nhau qua truc tung Oy.

e Do dé thj clia ham s& y = ax? (a = 0) nhan truc tung Oy la truc déi xiing nén ta cé thé
lap bang gia tri clla ham sé nay véi nhiing gia tri x khéng &m va vé phan dé thi tuong
ing & bén phai truc tung, sau dé I8y ddi xiing phan dé thj da vé qua truc tung ta sé
dugc dé thj ciia ham sé da cho.

7|
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Vé dé thi cla ham sd y=%x2. Tim céc diém thudc dd thi cé tung d6 béng 2 va
nhan xét va tinh déi xing gilla c4c diém dé.

Vandung2’
Giai quyét bai todn & tinh huéng md déu.

6.1. Cha ham s6 y = 0,25x2. Hoan thanh bang gié tri sau vao vé:

X -3 -2 -1 0 1 2 3
y ? ? ? s ? ?

6.2. Cho hinh I&ng tru ding cé day 1a hinh vudng canh a (cm) va chiéu cao 10 cm.
a) Viét céng thic tinh thé tich V ciia lang tru theo a va tinh gid tri cia V khi a= 2 cm.
b) N&u d6 dai canh ddy t&ng 18n hai Ian thl thé tich clia hinh IAng tru thay ddi thd nao?

6.3. Dién tich toan phan 8 (cm?) cla hinh I&p phudng, tde 1a tdng didn tich xung quanh
va dién tich clia hai mat ddy 1a mot ham sé clia dd dai canh a (cm).

a) Viét cédng thic clia ham sb nay.

b) Sit dung céng thiic nhan dudc & cau a dé tinh do dai canh clia mét hinh 18p phudng
cé dién tich toan phan 1a 54 cm?,

6.4. V& dd thj cla cac ham sé sau:

a) y=3x3 b) y= —%xz.
6.5. Biét ring dudng cong trong Hinh 6.6 1& mdt parabol y = ax?.
a) Tim hé sé a.

b) Tim tung dé cla diém thudc parabol cé hoanh dé x = -2.
¢) Tim céc diém thude parabol ¢6 tung do y = 8.

| Ly
| lg




6.6. Trong HInh 6.7 ¢4 hai duding cong 1a dé thj clia hai ham sd vy = —3x2 va y = X2
Hay cho biét dudng nao la dé thi clia ham sé y = -3x2.

vA

5 SON1 & 3

>y

Hinh 6.7

6.7. Mot cdng vam dude thiét ké dang parabol y = ax2 nhu Hinh 6.8. Biét chiéu réng cla
chan cdng Ia AB = 6 m va chiéu cao clia cdng 1a Ol = 4,5 m.

1
=Y
|
o)

4.5m

.

a) Tim hé sd a dya vao cac di kign trén. TU d6, tinh do dai doan HK biét H cach diém
chinh gifia cdng [1a 2 m.

b) D& van chuyén hang qua cdng, ngudi ta dy dinh s dung mét xe 1ai cé chidu rong
2 m, chiéu cao 3 m. Hai xe tai nay cé thé di qua dugc c8ng vom dé hay khéng?
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<TRLE N PHUONG TRINH BAC HAI MOT AN ﬁﬂ,

Khai niém, thuatngitr Kién thic, kinang
- Phuang trinh bichaimdtdn - Nhan biét khdi nigm phuang trinh bac hai mtan.

+ (8ng thic nghiém - Gidi phudng tinh bac hai mjt an.
- Bigt thitc + Tinh nghiém cda phuong trinh bac hai métan bing mdy tinh
am fay.

- Yan dung phudng trinh bac haivao gidi quyét bai tedn thuc tién,

Trén mét manh dat hinh chil nhét cé kich thudc 28 m x 16 m, ngudi ta
du dinh 1am mét bé bai cé dudng di xung quanh (H.6.8). Hi bé réng cla
duding di la bao nhiéu dé dién tich cla bé boi la 288 m??

28 m

Hinh 6.9

ﬂ DINH NGHIA PHUONG TRINH BAC HAI MOT AN

ﬁ Nhan biét phudng trinh bac hai mét 4n
Xét bai toan trong tinh hudng md dau.
m Goi x (m) 12 bé réng clia mat dudng (0 < x < 8). Tinh chiéu dai va chiéu réng cla
bé boi theo x.

IIH) Dua vao két qua HD1, tinh dién tich clia bé bai theo X,
IEEH) Sirdung gia thiét va két qua HD2, hay viét phudng trinh dé tim x.

ansas

Phudng trinh bac hai mat &n (néi gon 1a phuong trinh bic hai) la phudng trinh ¢é dang
axc +bx+c=0,
trong d6 x | dn; a, b, ¢ & nhiing sd cho trudc goi la hé sd va a= 0.

l10



_ Vidu1l } Trong cac phuang trinh sau, nhiing phuang trinh nao la phuang trinh bac hai
. &n x? Chird c4c hé sd a, b, ¢ clia m6i phudng tinh dé.

a) 2x2 - 3x+1=0; b) x2-3=0;
1 .1

c) (—] +3-242=0; d) -5x2 =0.
X X

Gial

a) Phudng trinh 2x2 — 3x + 1 = 0 14 phudng trinh bac haivdia=2, b=-3,c=1.
b) Phuadng trinh x2-3=01a phudng trinh bac haivia=1,b=0,c=-3.

2
¢) Phuaong trinh [%] +3-1+2: 0 khéng phai Ia phuang trinh bac hai.

d) Phudng trinh —5x2=0 la phUdng trinh bac haivdia=-5, b =0, c=0.

1?.3‘1.0“5?-'5!’, Trong cac phuang trinh sau, nhiing phuang trinh nao la phudgng trinh
bac hai &n x? Chi rd cac hé sé a, b, ¢ cia méi phudng trinh dé.

a) x2+5=0; b) 2x%+7x=0;
2—
c) X -2x+5_ d) 0,5x2 =0.
X

14 Tranh luan

Phuang trinh (dn x) mx2 + 2x+1=0
(m1a mdt s6 cho frudc) la mdt phudng
frinh bachaivia=m b=2,c=1.

Y kién cGia em thé nao?
B CACH GIAI PHUONG TRINH BAC HAI MOT AN €O DANG DAC BIET

K
€2 Céch gial phuong trinh bac hal mét 4n dang khuy#t

Giai mét phuong trinh béc hai 1a tim tat ca cdc nghiém cla

né. DuGi day, théng qua mot s vi du dan gian, tatinhbay eNéuA:-B=0thiA=0
cach gidi mot sé phuang tinh bac hal dang ax®> + bx+ c=0 hoac B=0.

(a = 0), ma khuy&t s6 hang bac nhét (tlc |2 b = 0) hodc  « N&u A2 = B (B 2 0) thi
khuyét s hang tu do (tc 1a ¢ = 0), bang phudng phdp dat 4 = JB hoiic A = —/B.
nhan tf chung dua vé dang tich hosc diing hang déng thiic

dé dua vé trdi vé mét binh phuang.

Glél cac phuong trinh sau:
a) 2x2—4x=0; b) 3x2+8x =0.

1I|



Giai
a)2x-4x=0
2x(x-2)=0
X =0 hodc x = 2.
Vay phuadng trinh c¢é hai nghiém:
X, =0, Xx,=2.

a) 2x2 + 6x=0;

Giai c4c phuaong tAnh sau:
: a) x2-9=0;
Giai
a) x*-9=0
x2=9
x =3 hodc x = -3,
Vay phuadng trinh cé hai nghiém:
i % =3,%=-3.

Giai cdc phuang trinh sau:

Lliyentap.
a) x2-25=0,

Gidi cdc phuong tinh sau:

b)3x +8x=0
X(3x +8) = 0
x=0hoic x=-2.
3

Vay phuang ’g‘anh ¢6 hai nghiém:

Xq 20, X9 =—5-.

b) 5x + 11x=0.

b) (x+1)7=3.

b) (x+1)2=3
x+1=+f3 holic x+1=-43
Xx=-1+43 hodc x =—1-4/3.

Vay phuang trinh c6 hai nghiém:

X1 =_1+J§, Xz :—1—J§

b) (x+3)’=5.

)

Chu y. D& giai phuang trinh bac hai dang x2 + bx = ¢, ta ¢6 thé céng thém vao hai vé ciia
phuang trinh véi cling mat sd thich hgp dé vé tréi cé thé bién ddi thanh mét binh phuang.

TU d6 cé thé gidl phuang tinh di cho.
FV 0] Cho phuong tinh x2 - 4x = 1.

a) Hay céng vao ca hai vé ciia phudng trinh véi cling mét sd thich hop dé dude mat
phuang trinh ma vé trai c6 thé bién déi thanh mét binh phuang.

b) Dya vao cau a va céach gidi Vi dy 3b, hay gidi phudng trinh da cho.

Gial

a) x?2—4x=1
x?-4x+4=1+4
(x-2)% =5.

b) Tir két qua cau a, ta co:

x-2=+5 hoac x—2=—+5,suyrala x=2+5 holc x=2-+p5.

Vay phuong trinh c6 hai nghiém: x; = 2+45, X = 2-45.

12
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L0 d]n Cho phudng trinh X2 + 6x = 1.

Hay céng vao ca hai v& clla phudng trinh véi cung mét sé thich hap dé duge mot

phuang tinh ma vé trai cé thé bién ddi thanh mét binh phugng. Tirdé, hay giai phuang
trinh da cho.

B CONGTHUC NGHIEM CUA PHUGNG TRINH BAC HAI

_ jﬁ Xay dung cong thife nghlém cla phuong trinh béc hal
EEI Thuc hien 14n luot cdc butic sau d& gidi phuang trinh:
2x°-8x+ 3 =0.
a) Chuyén hang tiI tif do sang vé phai.
b) Chia ca hai vé clia phuong trinh cho hé sé cla x2.

¢) Thém vao hal vé cila phuang trinh nhan dude & cau b véi cling mét sé dé vé trél
cé thé bién ddi thanh mét binh phuong. Tif d6 fim nghiém x.

ﬂ.; Céach giai phuong trinh bac hai

Tudng t HD4, dé giai phuang trinh bac hai ax? +bx + ¢ = 0 (a # 0) trong trudng hop
t8ng quat, ta lam nhu sau:

— Chuyén hang tlf tu do ¢ sang vé& phai: ax? +bx = —c.
b

— Chia ca hal vé clia phuang trinh cho hé s6 aclia x2: x> +=x = —E.
2
— Cong vao haivé ciia phuong trinh nhan duge véi 4—"‘;2- dé vé trdi c6 thé bign ddithanh
. i e B S I [ b]z b? - 4ac
binh phuong clia mdt biéu thic: x* +—x+-—=——4+—hay | X+—| = —
P g ' a  4a a 4a Y 2a 43?

Ki higu A = b? — 4ac va goi la biét thic clia phuang trinh (A doc 1 “denta”). Khi dé,

2
ta cé thé viét lai phuong trinh cudi dudi dang (x+%] = ﬁf'

Tir day, ta cé két qua sau:

Xét phuang trinh bac hai mét dn ax2 + bx + ¢ =0 (a=0).
Tinh biét thile A = b? - 4ac.

e NEu A >0 thl phudng trinh ¢6 hai nghiém phan biét:
Xq= _b+JE' Xq = -_b_JE.

2a ' 2a b
» Néu A =0 thi phudng tAnh cé nghiém kép x;= x5 = 2"
« Néu A <0 thi phuang trinh vé nghiém.




Cho phuadng tAnh 3x2 +7x—1=0.

a) Xac dinh cac hé sé a, b, c.

b) Tinh biét thide A

¢) Ap dung eéng thife nghiém, giai phuang trinh da cho.

Giai

a)Tach: a=3 b=7,c=-1.

b) Tacé: A=b*>—4ac=7>-4.3-(-1)=49+12=61.

¢) Do A>0, ap dung cdng thdc nghiém, phudng trinh cé hai nghiém phan biét:

-7+4/61 -7-+61
= 6 , X9 = 6 .

Xq

Giai cdc phudng trinh sau:

a) x2-6x+9=0; b) 2x2+3x+5=0.
Giai
a) Ta cé: A=(~6)2—4-1-9:0. Do dé, phuang trinh cé nghiém kép:
Xi=xy=-—2=-2_3
VU2 2a 2T

b) Ta c6: A=3%-4.2.5=9-40=-31<0. Do dé, phuang trinh vé nghiém.

Ap dung céng thic nghiém, gidi cdc phuadng trinh sau:
a) 2x2-5x+1=0; b) x?+8x+16=0; ) x2—x+1=0.

r
$2 Thithach nhd

C4 thé noi gi vé nghiém clia phudng
irinh béc hai ax®> + bx+ c=0néu a
va ciral ddu?

Em hay trd 1&i cau hdi cia anh Pi.
Chu y. Xét phuang trinh bac hai ax?+ bx+c =0 (a=0), véi b=2b'va A' = b2 -ac.
« NEu A'>0 thl phuang trinh ¢é hai nghiém phan biét:

b'+fA . -y -JA
T a T g
o Néu A'=0 thl phuang tiinh cé nghiém kép Xy = x5 = —%.

e NEu A'<0 thl phuang trinh vé nghiém.

X4

Cac cong thic & trén goi l1a céng thuc nghiém thu gon.

IM



X4c dinh a, b', ¢ réi dung céng thlc nghi@m thu gon gidi c4c phudng trinh sau:

a) 22 +6x+1=0; b) x%-443x+12=0.

Glal

a)Tachd: a=2b'=3,¢c=1va A'=3%2-2.1=7>0. Do dé, phudng trinh ¢é hai nghiém
phan bigt: x; = -3;‘5; Xq = -3;!?.

2
. b) Ta cd: a=1b=-23,c=12 va a':(—zﬁ) -1-12=0. Do d6, phudgng trinh cé
- nghidm kép: X, = X, =243.

Xdc dinh a, b', ¢ réi dung céng thiic nghiém thu gon gidi cac phuang trinh sau:
a) 3x% + 8x—3 = 0; b) x?+642x+2=0.

m Gidi bai todn trong tinh huéng md déu.

ﬂ TIM NGHIEM CUA PHUONG TRINH BAC HAI BANG MAY TINH CAM TAY

Sif dung may tinh cAm tay, ta cé thé dé& dang tim nghiém clia cac phudng trinh bac hai

S dung may tinh cam tay, tim nghiém cua cic phuadng trinh sau:
a) 2x°— 5x— 4 =0; b) 9x°— 12x+ 4 = 0; c) —3x2+ 4x-2=0.

Gial. Vi mét loai mdy tinh cAm tay, sau khi m& may ta baAm phim (8] dé
chuyén vé ché dd giai phuang trinh bac hai.

Tiép theo, véi tiing phuang trinh ta thue hién nhu sau:

Tim nghlém cia

phuang trinh B&m phim Man hinh hién K&t luan
2x2-5x-4=0 H][= — Phugng tinh ¢6 hal
= E = ’ Ai= nghi@m phan biét:
5457
HAEE g 5447
1~ ]
4

Bam tiép phim (=)

Yom s = xz = 4
E:.F

15



9 -12x+4=0 |[@E . Phudng trinh cé
%EI R= , |nghiém kép x1:x2=§.
£
A +4x-2=0 |FEE — Phuadngtrinh v nghiém.
(@) = Aa=
Slals]E 5
Bdm tiép phim (=
:#2. i &
s
3 3

el

Chu y. D& hién thi k&t qua xap xi & dang s& thap phan sau khinhan két qua ta bAm phim [5).

St dung may tinh cdm tay, fim nghiém clia céc phuadng trinh sau:
a) 5x2 + 2Jﬁx+2 =0;

b) 3x2 - 5x+7 =0;

c)d4x—4x+1=0.

6.8. Bua cédc phuang trinh sau vé dang ax” + bx + ¢ = 0 va xac dinh céc hé sé a, b, ¢
cla phuang trinh dé.

a)3x+2x-1=x2-x
b) (2x+ 1)2 = x2 + 1.
6.9. Gidi c4c phuang trinh sau:

a) 2x2 +%x =0

b) (3x+ 2)2 = 5.

6.10. Khdng can giai phuang trinh, hay xac dinh c4c hé sé a, b, ¢, tinh biét thiic A va xac
dinh s& nghi@m clia m&i phudng trinh sau:

a) 11x2 +13x-1=0
b) 9x2+42x +49=0;

¢) x2-2x+3=0.

|16



6.11. Dung c6ng thdc nghiém cta phudng trinh béc hai, giai cac phuong trinh sau:
a) x2-2J5+2=0;
b) 4x2 + 28x + 49 = 0;
c) 3x2-3J2x+1=0.
6.12. S dung mdy tinh cam tay, tim nghiém clia cac phudng trinh sau:
a) 0,1x2 + 2,5x— 0,2 = 0;
b) 0,01x2 - 0,05x + 0,0625 = 0;
c) 1,2x%2 + 0,75x + 2,5 = 0;

6.13. D6 cao h (mét) so véi mat dat clia mat vat duge phéng lhéng ddng |&n trén tir mat dat
vdi van tc ban diu v, = 19,6 m/s cho bdi céng thilc h= 19,61 4,9F, & d6 t 1a thai gian
k& tir khi phéng (gidy) (theo VAt Ii dai cuong, NXB Gido duc Viét Nam, 2016). Héi sau
bao lau ké ti khi phéng, vat sé rai trd lai mit dat?

6.14. Kich thuée man hinh ti vi hinh chit nhat duge xac dinh bang dé dai dudng chéo.
Ti vi truyén th8ng cé dinh dang 4 : 3, nghia |a ti 1& gilfa chiéu dai va chiéu réng cla
man hinh 12 4 : 3. Héi dién tich cia man hinh ti vi truyén théng 37 in 1a bao nhiéu?
Dién tich cGa man hinh ti vi LCD 37 in ¢6 dinh dang 16 : 9 1a bao nhidu? Man hinh ti vi
nao cd dién tich I6n han? 4 day, cac dién tich ca man hinh dudc tinh bang inch vuéng.

IR

Ti vi truyén thdng TiviLCD
4:3 16 :9

6.15. MOt manh vudin hinh chit nhét ¢é chiéu rdng ngén han chiéu dai 6 m va cé dién tich
la 140 m2. Tinh céc kich thuéc cia manh vudn dé.

17I
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LUYEN TAP CHUNG

Cho hai ham s6: y = gxi va y =-x2.
a) Vé dé thj clia hai ham s8 nay trén ciing mot mat phdng toa dé.
b) TIm diém A thuéc dé thi y =%x2, diém Bthudc dé thi y = -x2, biét ring A va B déu

c6 hoanh 46 x =——;..
Glai
a) Lap bang mét sé gid tri tuong Ung gilla x va y clia hai ham sé da cho:
X -2 | -1 0 1 2 X -2 | -1 0 1 2
35 3 3
—r _ — — L -— — —4
y=3x*1 6 | S |0 > | © y=-2|-4|-1] o0 1

T dd vé dugc dd thj clia hai ham s& nay nhu Hinh 6.10:

=Y

34
Hinh 6.10 ,
. 3 , 3 5 3 (-3) 27 [3_27]
=-= - Ly==|—=| == vay A|-2;=|.
b) VGi x 1 thay vao céng thiic y 2x tacd: y 3 (2] 2 ay 58
2
3 9 3. 9
Véi x =-=, thay vao céng thic y =-x? ta cé: y=—(—-§] =r7 Va B(—E _I)



| Vidu2 |
Gia sl sd lugng cd trong mdt hd nao dé tang, gidm theo cdng thic:
P= 50(100+15r—t’), 0<t<15.

& day Pla s6 lugng ca trong hé sau tnam tinh tif ngay 01 thang 01 nam 2020, khi 1&n
dau tién sé lugng cé trong hé dugc uéce tinh. Hoi theo mé hinh nay, thi:

a) Vao thoi diém nao, s Iugng cé trong hd sé 1a 7 500 con?

b) Vao thdi diém nao, sé lugng ca trong hd sé trd lai nhu tai thdi diém ban diu vao
ngay 01 thang 01 nam 20207

Giai
a) Ta can tim tsao cho:
P =7 500, tc 12 50(100 + 15t - t2) = 7 500, hay 2 - 15+ 50 =0.

Giai phudng trinh béc hai nay ta dugc hai nghiém Ia t= 5 ho&c t= 10. C& hai nghiém
nay déu thich hap.

Gia trj t = 5 Ung véi thdi diém vao ngay 01-01-2025.
Gid tri t = 10 (ng vdi thdi diém vao ngay 01-01-2030.

Vay theo mé hinh dé cho, ¢6 hai thdi diém ma sé cé trong hd 1a 7 500 con, dé 1a vao
ngay 01-01-2025 ho#c vao ngay 01-01-2030.

b) S6 Iudng cd trong hé tai thdi diém ban ddu (ngay 01-01-2020) la:
P(0) = 50 - 100 = 5 000 (con).

Ta cén tim tsao cho: P =5 000, hay 15t 2 = 0, ti¥c la t= 0 hodc t= 15.

Gi4 tri t = 0 (ing véi thdi diém ban diu, tdc 1a ngay 01-01-2020.

Gia tri t= 15 (ng véi thai diém ngay 01-01-2035.

i Vay theo mé hinh da cho, thl vao ngay 01-01-2035, s6 IUgng cd sé trd lai nhu tai thdi
. diém ban d4u.

6.16. Biét ring parabol y = ax? (a = 0) di qua diém A(Z; 4-\5)
a) Tim hé sd a va vé dd thi cha ham sd y = ax? véi a via fim duge.
b) Tim tung dé cta diém thudc parabol cé hoanh dd x = —1.

¢) Tim cac didm thudc parabol cé tung dd v =53.
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6.17. Cong thiic E = %m'l.f2 (V) dugc diing dé tinh dong nang ciia mét vat cé khéi Iugng

m (kg) khi chuyén déng véi van téc v (m/s) (theo VAt if dai cuong, NXB Gido duc
Viét Nam, 20186).

a) Gia st mgt qua béng cé khdi lugng 2 kg dang bay véi van téc 6 m/s. Tinh ddng ning
cla qua béng dé.

b) Gia s ddng nang cia qua béng dang bay cé khéi lugng 1,5 kg |a 48 J, hay tinh
van téc bay cla qua béng dé.

6.18. Chiéu dai 7 (mét) cla mét con Iac dan 1 18 thuan véi binh phuong chu ki T (glay)
cla né (chu ki 1a thai gian dé thuc hién mét dao déng). Con lic don ¢ chidu dai
223,4 cm thl cé chu ki 3 giay.

a) Tim céng thic lién hé gitra /va T.
b) Tim chiéu dai ciia con lac ¢é chu ki 5 giay.
c) Chu Kl ca con I&c cé chiéu dai 0,98 m |1a bao nhiéu?
(Trong tat ca cdc cau trén, két qua dugc tinh chinh x4c dén hang phan mudi).
6.19. Sirdung cdng thiic nghiém hoéc céng thiic nghiém thu gon, gidi cac phuang trinh sau:

a) xz-EngH:[}; b) 3x - 9x+ 3 =0;
c) 11 - 13x + 5 = 0; d) 2x2+2J6x+3=0.

6.20. SU dung mdy tinh cdm tay, im nghiém gan ding cila cac phuang trinh sau (lam
tron két qua dén chi sé thap phan thir hai);

a) ﬁxz-v’gx+1=0;
b) xz—(ﬁ—1)x+~ﬁ=0.

6.21. T mdt tdm tén hinh vuéng, ngudi ta cdt bd bén hinh vudng cé dé dai canh 8 cm &
bon géc, sau d6 gap thanh mét chiée thiing cé dang hinh hdp chi nhat khéng cé nap
va c6 thé tich 12 200 cm?2. Tinh dé dai canh clia tAm t6n hinh vuang ban dau.

6.22. Gia sf doanh thu (nghin déng) clla mét cifa hang ban phd trong mét ngay c6 thé
mo hinh hod bang céng thifc R(x) = x(220 — 4x) véi 30 < x < 50, trong @6 x (nghln déng)
la gid tién cha mat bat phd. Néu mudn doanh thu clia cifa hang dat 3 triéu déng th) gia
bén clia mé&i bat phd phai I1a bao nhidu?



|
Sr-TIA I N DINH L VIETE VA UNG DUNG

Khainiém, thuatngit Kién thic, kinang
DinhliVidte « Gidi thich dinh Ii Vigte,

- Yan dung dinh li Viéte dé tinh nham nghiém ctia phudng trinh
bac hai, tim hal s6 khi biét téng va tich cia ching.

Bac An ¢6 40 m hang rao ludi thép. Bac
mudn ding né dé rao xung quanh mot
manh dat tréng (dl réng) thanh mét manh
vUudn hinh chil nhat ¢é dién tich 96 m2 dé
tréng rau. Tinh chidu dai va chiéu réng
clla manh vudn dé.

u DINH LIVIETE

:@ Kham pha dinh li Viete

: Xé&t phuang trinh bac hai ax® + bx+ ¢ =0 (a= 0). Gid sil A= b*-4ac >0,
m Nhac lai céng thic tinh hai nghiém x,, x, clia phuadng trinh trén.

i{'EE Tir k€t qua HD1, hay tinh x; + X, va X, X,.

TU két qua HDP2, ta cé dinh li Viete nhu sau:
l N&u X;» X, 12 hai nghiém clia phuang trinh ax? + bx + ¢ = 0 (a= 0) thi

X4+ Xa= &
1 2T i
a

XqX =9
12 a

.[Lh1 7 Khéng gidi phuang trinh, hay tinh biét thiic A (hodc A') dé kiém tra diéu kién
c6 nghiém, rdi tinh tdng va tich cac nghidm cla cac phuang trinh bae hai sau:

a)2x° +11x+7=0; b) 4x>— 12x+ 9= 0.
Gial
a) Tacéd: A=112-4 -2 -7 = 65 > 0 nén phuang trinh ¢6 hai nghiém phan biét x,, x,.

Theo dinh Ii Viéte, ta cé:

11, 7
X1+JL'2 = —E, X1X2 :E.
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b) Tacé: A" =62 -4 -9 = 0 nén phuong trinh cé hai nghiém tring nhau Xy, X,

Theo dinh Il Viéte, ta cd6:
—12 9
X+ Xo==——=3; X3 =—.

Luyen tap 1

Khéng gidi phudng trinh, hay tinh biét thic A (hodc A') dé kiém tra didu kién cé
nghiém, rdi tinh tdng va tich c4c nghiém clia c4c phuang trinh bac hai sau:

a) 2x2-7x+3=0;
b) 25x%2-20x+4=0;
c) 22x2-4=0.

14 Tranh luén
@ Khéng cén gii, 16 biét ngay 18ng va 1ich hai nghiém
v clia phuang trinh x* — x + 1 = 0 déu béng 1.

Y kién clia em thé nao?

H APDUNG PINH LIVIETEDETINH NHAM NGHIEM

53 Giai phudng trinh béac hai khi biét mét nghiém clia né
fiEE) Cho phuang trinh 2x?-7x+5=0.
a) Xac dinhcac hésd a, b, crditinh a+ b + c.

b) Chiing 16 rang x, = 1 |a mt nghiém cla phuadng trinh.

asmassasssssbsdan

c) Diing dinh Ii Vigte d& tim nghiém cdn lai x, clia phuang trinh.
[EGE) Cho phuang tinh 3x%+5x+2=0.

a) Xac dinh cac hé sé a, b, c rditinh a—b+c.

b) Chiing 14 rang X, = —1 12 mot nghiém cla phuang trnh.

c) Dung dinh If Vidte dé tim nghiém cbn lai x, clia phuang trinh.

Xét phuang trinh ax® + bx+ c=0 (a= 0).
« Néu a+ b+ c= 0 thi phudng trinh ¢6 mét nghiém I3 x, = 1, cdn nghiém kia I x, = <.
a

« Néu a- b+c¢=0 thl phudng tfinh c6 mét nghiém 1a x, =1, cdn nghiém kia 1a

c
Xp=——,

L a
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Béng cach nhdm nghidm, hay gidi cac phuang trinh sau:
a) x>—6x+5=0, b) 5x2+14x+9=0.

Gial
. a)Tacd: a+b+c=1+(-6)+5=0 nén phudng trinh c6 hai nghiém: X3 =1, X :5.9
b) Tacé: a—b+c=5-14+9=0 nén phm:rng trinh c6 hai nghlem x, ——1, xz _—E.

Giai
Goi x, la nghiém con lai cila phudng trinh. Thea dinh If Viéte, ta cé: x,x, = 12.

12 12

a) 3x2-11x+8=0;
b) 4x2 + 15x+ 11 =0;
¢) x2+242x +2=0, biét phudng tinh ¢6 mét nghiém 12 x = -2

r
62" Thii thach nhé

Hay tim m&1 phuong trinh T6 4im ra réil

é@ﬂ bac hai ma 15.ng va tich D6 1a phuong trinh @"y@
[ cac nghiém cua phuong Lexe1=0. 4

trinh 12 hai 6 déi nhau.
Em cé déng y véi ¥ kién clia Trdn khang? V1 sao?
B TIM HAI SO KHI BIETTONG VA TICH CUA CHUNG

‘2
}5 Thiét 1ap phuong trinh bac hal dé tim hai s& khl bl&t t8ng va tich clia chiing

GG Gia sir hai s6 6 18ng S = 5 va tich P = 6. Thuc hién cac buée sau dé 1ap phuong
trinh bac hai nhan hai s dé lam nghiém.

a) Goi mét s6 12 x. Tinh sd kia theo x.
b) Sif dung két qua cau a va gia thiét, hay Iap phuang trinh dé tim x.

-

N&u hai sé c6 téng béng Sva tich bAng Pthl hai s6 d6 1a hai nghiém cila phuang trinh
b&c hai:
X¥—-8x+ P=0.

| Piéu kign dé cé haisé db 1a S2 - 4P > 0.
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TIm hai s biét tdng clia ching béng 9, tich clia ching bé&ng 20.
Giai
Hai s& can fim 12 hai nghiém ciia phudng trinh x2 —9x+20=0.

Tacé: A=(-9)°-4-1-20=1 JA =1.
9-1 9+1

:  Suy ra phuang trinh ¢6 hai nghiém: Xy =——=4, x, = ——=5.
Vay hai s can tim 14 4 va 5.

2 2

Tim hai s6 biét tdng cia chiing bang —11, tich clia chlng bang 28.

Gidi bai toan trang tinh huéng md diu.

6.23. Khéng gidi phuong trinh, hay tinh tdng va tich cac nghiém (néu cé) clia cac phuang
trinh sau:

a) x2-12x+8=0; b) 2x2+11x—-5=0;

¢c) 3x2-10=0; d) x2-x+3=0.
6.24. Tinh nhd&m nghiém clia c4c phuong tAnh sau:

a) 2x%-9x+7=0; b) 3x2+11x+8=0;

c) 7x2-15x+2=0, biét phuang trinh ¢6 mdt nghiém x, = 2.
6.25. TIm hai s6 uva v, biét:
a) u+v =20, uv=299 b) u+v=2 uv=15.

6.26. Chiing té rdng néu phuang trinh bac hai ax? + bx + ¢ = 0 ¢6 hai nghiém 13 x, va x,
thl da thic ax® + bx + ¢ phéan tich duge thanh nhan tif nhu sau:

ax?+bx+c=a(x—x)(x—x,).
Ap dung: Phén tich céc da thic sau thanh nhan tir:
a) X + 11x+ 18; b) 3x% + 5x- 2.

6.27. M6t bé baoi hinh chiil nhéat cd dién tich 500 m? va chu vi 14 150 m. Tinh cdc kich
thudc clia bé badi nay.
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GIAI BAI TOAN BANG CACH LAP PHUGNG TRINH

Khainiém, thuatngit Kién thic, kinang

Gidi todn bing cch l3p Gidi quyét mdt s6 vin dé thyc tién gdn vdi phuong trinh bac hai
phudng trinh mitan,

Béac Lan gt tiét kiém 100 triéu déng vao ngan hang vdi ki han 12 thang
theo thé thic lai kép. Sau nam th nhat, do chua ¢6 nhu cdu st dung
nén bac Lan khong rat tién ra ma tiép tuc gli 12 thang nia, vdi lai suét
nhu cl. Sau hai nam bac Lan riat tién ra thl nhan duge 118,81 triéu
ddng ca von lan |ai. Héi Iai suat g tiét kiém 12 bao nhiéu?
]
ﬁ Gial todn bang cach |ap phuadng trinh
: Xét bai todn & tinh hudng md dau.

Goi x 1a 1ai suét gli tiét kidm clia bac Lan (x dudc cho dudi dang sé thap phan). Hay
bidu thj s6 tién thu duge (ca vén 1an 1ai) clia bac Lan sau k) gli thi nhét theo x.

EEF Hét Kl glii th nhdt, bac Lan khéng rdt tién ra ma tiép tuc gili tiét kiem k) thi hai vdi
I& sudt nhu cii. Hay biéu thi sé tién thu dudc (c vén I&n 1i) cha bac Lan sau ki
gifi thir hai theo x.

ITE) Dua vao dé bai, viét phuong trinh &n x thu dudc va giai phuang tinh nay dé fim x.
TU d6, trd I&i cau héi trong tinh huéng md dau.

Nh&n xét. Cac budc gidi mét bai todn bang cach 1ap phudng trinh:
Bude 1. Lap phuang trinh:
— Chon &n s6 va dat diéu kién thich hap cho an sd.
— Biéu dién cac dai lugng chua biét theo 8n va céc dai lugng da biét.
— Lap phudng trinh biéu thi mdi quan hé gila céc dai lugng.
Bude 2. Giai phuang trinh.

Bude 3. Tra 1di: Kiém tra xem trong cac nghiém cla phuadng tAnh, nghiém nao thoa
man diéu kién clia &n, nghiém nao khéng, rdi két luan.

Vidu1 |
__...__‘___-’
Mt san béng d4 7 ngudi cé chiéu réng nhd hon chiéu dai 30 m va cé dién tich bang
1 800 m2. Tinh chiéu dai va chiéu réng clia san béng dé.
Giai

Goi x (m) la chiéu réng chia san béng. Diéu kién: x > 0.
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Khi dé, chiéu dai cia san béng la x + 30 (m).

Theo dé bai, ta cé phuang trinh:
x(x + 30) =1 800 hay x? + 30x— 1 800 = 0.

Ta cé: A' = 152 + 1 800 = 2 025, VA" = 45,

Suy ra phuang tiinh cé hai nghi¢m phan biét:

_ —151—45 — 60 (loai); x, = ,-1_51f£ =30 (thoa man diéu Kién).

P —————————————ee S Y Ty TR T YT L IR E R DO LR SRl bl Ll bl bbb

Vidu2 |
" Khoang céch giita hai b&n séng A va B 12 36 km. Mt tau du lich di tif bén A dén bén
B, nghl 30 phat & bén B rdi quay lai bén A. Thai gian k& tir IGe khdi hanh dén khi vé
dén bén A 12 5,5 gid. Hay fim van téc thuc cla tau du lich (tic 1a van tdc cia tau khi
nuéc yén lang), biét ring van tée clia dong nudc la 3 km/h.

Glal

Goi x (km/h) 12 van téc thuc clia tau du lich. V1 van tdc clia dong nuéc 1a 3 km/h nén

phai cé didu kién x > 3 dé tau cé thé chay ngugc dang.

36 .
id).

x+3 (9i6)

Van tdc cda tau khi nguge dang 1a x — 3 (km/h), thai gian dé tau di ngugc dong la

36
~_3 (919)-

Van tdc cda tau khi xudi dong 1a x+ 3 (km/h), thai gian dé tau di xudi dong la

Thai gian tau nghi tai b&n B 1a 30 phat = 0,5 gid.

Theo dé bai, ta ¢cé phuang trinh:
£+O,5+£: 5,5 hay 3—|B+ % . 5
X+3 X-3 x+3 x-3
Pé giai phudng trinh nay, ta quy déng méiu vé& trdi cla phuang trinh:
36(x-3)+36(x+3)
(x+3)(x-3)
Nhan ca hai vé cila phuang trinh véi (x + 3)(x — 3) dé khii miu, ta dugc phudng trinh
bac hai

5.

36(x-3)+36(x+3)=5(x+3)(x-3), hay 5x*-72x-45=0.
Tacé: A'= 362 - 5 « (-45) = 1 521; JA' =+/1 521 = 39,

Suy ra phuadng trinh cé hai nghiém phan biét:

X =35;39 =§ (loai; x, = 36+39

Vay véan tdc thuc cla tau du lich 1a 15 km/h.

=15 (thoa man diéu kién).

P



Mt déi xe gém céc xe 1tai cling loai, cdn phai chd 120 tdn hang. Tuy nhién khi lam
viée, ¢6 hai xe phai diéu chuyén di nai khdc nén méi xe phai chd thém 3 tdn hang. Héi
ddi xe d6 cd bao nhiéu chiéc xe tai?

6.28. M4t manh dat hinh chil nhét c6 dién tich 360 m2. Néu tang chiéu rong 3 m va giam
chiéu dai 4 m thi dién tich manh dét khéng ddi. Tim céc kich thuéc clia manh dit dé.

6.29. Sau hai nam, s6 dan clia mét thanh phé tang tif 1 200 000 ngudi I&n 1 452 000
ngudi. Héi trung binh méi n&m dan sé cia thanh phd dé ting bao nhiéu phan tram?

6.30. Mgt thanh s6 cé la cé dang hinh hdp chil nhat véi chiéu dai 12 cm, chiéu réng 7 cm
va do day 3 cm. Do gi4 nguyén lidu ca cao ting nhung van mudn gid nquyén gia ban
nén nha san xudt quyét dinh gidm 10% thé tich cia méi thanh sé cd la. Pé thuc hign
viéc nay, nha san xuat du dinh lam thanh sé cé la m&i cé ciing dd day 3 cm nhu thanh
cl, nhung chiéu dai va chiéu rong sé giam di cung mot s centimét. Hai kich thudc clia
thanh s6 c6 la mdi 12 bao nhiéu?

6.31. M6t may bay khdi hanh tif Ha N&i vao Thanh phé HA Chi Minh, sau dé nghi 96
phit va tiép tuc bay vé Ha Noi vdi van tée 16n han van tée lGe di 1a 100 km/h. Téng
thdi gian cla cd hanh tnnh, ké tif khi xudt phat ti Ha N&i dén khi quay vé Ha Nai |a
6 gi®. Tinh van téc clia may bay Ilc di, biét quang dudng bay Ha Noi — Thanh phé
H& Chi Minh dai khoang 1 200 km.

6.32. Mot 6 t6 khach khdi hanh ti Ha NGi di Hai Phong. Sau dé 30 phat, mét 4 t6 con
xudt phat tif ciing dia diém & Ha Néi va ciing di v& Hai Phong trén ciing tuydn dudng,
véi van tée I6n hon van tée cla 6 t& khéch 1a 20 km/h. Hai xe dén ciing mét dia diém
& Hai Phang tai cung mot thai diém. Hay tinh van tée ciia méi 6 16, biét rAng quing
dudng Ha Noi — Hai Phong dai khodng 120 km.

6.33. Mot xudng may phai may 1 500 chiéc 4o trong thdi gian quy dinh. D& hoan thanh sém
k& hoach, méi ngay xudng da may dugec nhiéu han 10 chiéc 4o so vdi s 4o phai may
trong mét ngay theo ké& hoach. Do dé, ba ngay truéc khi hét thdi han, xudng da may dugc
1 320 40. Héi theo ké hoach, méi ngay xudng dé phai may xong bao nhiéu chiéc 40?
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Cho phuang tnh bac hai: x> - 7x + 5 = 0.
a) Chiing minh phuong trinh ¢6 hai nghiém phan biét x,, X,.
b) Tinh A= x +x3.
Gial
a) Ta cé: A =72 - 4.5 =29 >0 nén phuang trinh c¢é hai nghiém phan biét X, X,.
b) Theo dinh Ii Viete, ta ¢6: X, + X, = 7, X;X, = 5.
Dodb A= x, +.vf2 (x‘ ~ x2] 2x,xz=72—2 - 5 = 39.

Vidu2 !
. C6 hai miéng kim loai: miéng thi nhat nang 600 g; migng thir hai nang 640 g. Thé tich
clia migng thir nhdt I6n hon thé tich clla miéng thir hai la 120 cm?®, nhung khéi lugng
riéng clia miéng thir nhat nhd han khdi lugng riéng clia miéng thir hai 1 5 g/cm3, Tim
khéi lugng riéng clia méi miéng kim loai.
Giai
Goi x (g/cm?) 1a khéi Iuang riéng clia miéng kim loai thif nhat. Diéu kién: x > 0.

Khéi lugng riéng ciia miéng kim loai thir hai la x + 5 (g/cm?3).

Thé tich clia miéng kim loai thi nhat |a @ (cm?).

7"\

Thé tich clia miéng kim loai th( hai 1a (em3).

640
X4+

Theo dé bai, ta cé phuang trinh: 600 _ 640
x x+5

Nhan ca hai vé clia phuang trinh véi x(x +5) dé khif mau, ta dugc:
600(x +5)- 640x = 120x (x +5), hay 3x?+16x-75=0.

=120.

Tacé: A'= 82— 3 - (=75) = 289; JA' = 17.
Suy ra phuang trinh cé hai nghiém phan biét:

_ -8;17 _—25 (loi); X, = -8+17

Vay khéi lugng riéng ciia miéng kim loai thif nhét 1a 3 g/fcm?® va khdi lugng riéng cla
mléng kim loai thif hai la 8 g/cm?.

=3 (thoad man diéu kién).



6.34. Tinh nhdm nghiém cha c4c phuong trinh sau:
a) v/2x? —(J§+1)x+1= 0;
b) 2x+(3-1)x-3+43 =0.

6.35. Goi X,, X, 14 hai nghiém cha phudng trinh bac hai ¥* - 5x + 3 = 0. Khéng giai
phuang trinh, hay tinh:

a) x? + X3,
b) (x, — x,).
6.36. Tim haisd u va v, biét:
a) u+ v=15, uv=56;
b) 1P + v® =125, uv =22.

6.37. Mét chiéc hdp cé dang hinh hép chil nhat, khéng cé nap, cé day I hinh vuéng,
tdng dién tich xung quanh va dién tich day 12 800 cm2. Chiéu cao ciia hép 1a 10 cm.
Tinh dé dai canh ddy cta chiéc hop (lam tron két qua dén hang phan mudi cia cm).

6.38. Nhu ciu cla khach hang ddi v4i mét loai 4o phéng tai mét cifa hang dude cho bdi
phuadng trinh p = 100 - 0,02x, trong dé p la gia tién chia méi chiéc 4o (nghin déng)

va x 1a sé lugng 4o phéng ban duge. Doanh thu A (nghin déng) khi ban dugc x chiée
ao phéng la:

R = xp = x(100 - 0,02x).
Hoi can phai ban dugc bao nhiéu chiéc 4o phéng dé doanh thu dat 120 triéu déng?

|



BAl TAP CUOI CHUONG VI

A. TRAC NGHIEM

6.39. Didm nao sau day thudc dd thjcla ham s y =%x2? vA
A. (1; 2). B. (2; 1). 3
1 A
C. (1;2). D.|-t—=].
(1:2) &
6.40. Hinh 6.11 12 hai duding parabol trong mét phang toa
dé Oxy. Khiing dinh nao sau day (4 ding? _ G
70| ™\ X
A.a<0<b. B.a<b<0. FER
/ \
C.a>b>0. D.a>0>b.
<\
6.41. Cac nghiém clia phuang trinh x* +7x+12=0 14 / b
| o
A. X, =3; x,=4. B. X, = -3; X, = —4. ’
Hinh 6.11
C.x =3, x,=-4. D.x, =-3; x,=4.
6.42. Phuang trinh béc hai cé hai nghiém x, =13 va x, =25 Ia
A. x2-13x+25=0. B. x2-25x+13=0.
C. x2-38x+325=0, D. x2+38x+325=0.

6.43. Goi x|, X, | hai nghiém cila phuang trinh x2 -5x +6=0. Khi dé, gi4 tri clia biéu thilc
A=xZ+x3 12

A. 13, B.19.
C. 25. D. 5.
6.44. Chidu dii va chiéu rong clba hinh chir nhat c¢é chu vi 20 cm va dién tich 24 cm? 13
A.5cmva 4 cm. B.6cmvad4cm.
C.8cmva3cm. D.10 cm va 2 cm.
B. TU LUAN

6.45. V& db thj clia c4c ham s6 y = gxz va y:—%x2 trén ciing mot mat phing toa do.

6.46. Cho ham s y = ax2. X4c dinh hé sd a, biét dd thi ham s& di qua diém A(3; 3).
V& dé thj cia ham sd trong trudng hgp dé.

6.47. Gidi c4c phuang trinh sau:
a) 5x2-6J5x+2=0;
b) 2x2+2J6x+3=0.
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6.48. Cho phuadng trinh ¥* — 11x + 30 = 0. Goi x,, X, la hai nghiém cia phudng trinh.
Khéng gidi phuong trinh, hay tinh:

a) X2 +x3; b) x3+x3.

6.49. Tim hai s uva v, biét:
a) u+v =13 va uv = 40; b) u-v=4vauv=T7.

6.50. Cac ki su ddm bao an toan cla dudng cao tdc thudng s dung cdng thiic
d =0,05v2 +1,1v d& uéc tinh khodng cach an toan tdi thiéu d (feet) (tde 12 dé dal quing
duding ma xe di dugc ké tif khi dap phanh dén khi xe diing lai) ddi véi mét phudng tién
di chuyén véi tde dd v (dam/gid) (theo Algebra 2, NXB MacGraw-Hill, 2008). Gia su
gidi han tdc d6 trén mot duding cao tc nao dé 1a 70 dam/gid. N8u mot 6 16 cé thé
difng lai sau 300 feet k& ti khi dap phanh thl 6 t& dé ¢6 chay nhanh han giéi han téc
dé cilla duding cao tdec nay khéng?

6.51. Bac Huong gui tiét kiem ngan hang 100 trieéu ddng véi K1 han 12 thadng. Sau mot
nam, do chua cé nhu ciu sl dung nén béc chua rit s tidt kiém nay ra ma gUi tiép va
gt them mot s4 tiét kiem méi véi sé tién 50 trieu déng, ciing véi Kl han 12 thang. Sau
hai n&m (k8 tir khi giii 14n d4u), bac Huong nhan dugc sé tién ca vén 1an I14i 12 176 tridu
déng. Tinh lai sudt nam cda hinh thie gi tiét kiem nay (gia sl 1ai sudt khang ddi trong
sudt qud trinh gtli).

6.52. Hai khdi hoc sinh I6p 8 va I6p 9 clia mot truding trung hoc ca sé tham gia lao ddng.
Néu lam chung thl s& hoan thanh céng viéc sau 1 gid 12 phit. Néu mai khéi I6p 1am
riéng thl khéi 16p 9 1am xong nhanh han khdi I6p 8 14 1 gié. HAi néu mbi khéi I6p 1am
riéng thl sau bao 1au sé hoan thanh céng viéc?

3[|
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"Ban 6 thé cé dit liéu khéng chiin

thong tin nhung ban khong thé
€6 théng tin néu thiéu dirliéu.”

Daniel Keys Moran,

Nha viét truyén khoahoc ||

oY

vién tuéng ngudi My.

, 1Y

- Tinso

Khai niém, thuat ngir Kién thic, ki ning

« Thiét ldp bing tdn sg, biéu dé tan sé.

+ Bing tdn 56 + Gidi thichy nghia va vai trd cia tan s trong thuc tién,

« Bidu dd tin 5o

Véi day diT liéu x,, X,,..., X, ¢6 nhiéu gia trj gidng nhau thl cé cdch nao
biéu dién day dd lidu nay thudn tién hon khdng? Ching ta sé tim hiéu

van dé nay trong bai hoc.
1/ BANGTANSSO

,(3 Téan sd va bang tan sé

IZE) Ban Minh muén tim hiéu vé dy dinh cila c4c ban
hoc sinh kh8i Idp 9 trong truding sau khi tét nghiép
Trung hoc cd s&. Em hay gilip ban Minh thuc hién
khao sdt y kién cilla cac ban trong I6p minh theo

méu phiéu bén.

issdan.

ﬂ32

i

Dy dinh cla ban
sau khl hgc xong Iép 97

(Chi ehon mdt lra chon)

A. Hoc trung hoc phd théng
trong nudc.

B. bi du hoc.

C. Di hoc nghé.

D. Lua chon khac,

N\



a) Ban Minh mudn khéo sat y kién cta nhing ai? Em da gilup ban Minh khao sat
y kién cla tit ca nhing ngudi dé?

b) Liét ké day di lidu thu duge va d&m sd hoc sinh theo méi lya chon.

Nhén xét. DU lidu ma ban Minh mudn cé 1a di liéu vé y kién cla tat ca hoc sinh khéi

I6p 9 trong trudng. DAy dir lidu ma em thu duge trong khao st trén 14 mdt phén cila

dir lieu ban Minh muén cé va dugc goi la miu dif liéu. SE qié trj clia méu dir liéu duge
qoi 14 cd mau.

» Tén sd cha maot gid tri 1a sd 1an xudt hién gid trj d6 trong méu dt lidu.

» Bang tin s6 1a bang théng ké cho biét tin s clia cac gid tri trong mau dif liéu.
Bang tan sd c6 dang sau:

Gia tri X, X, - X,

|+

Tan s6 m, m, o m,

trong dé m, |a tin sé cia x,, m, la tan s cla x,,..., m, 1a tdn sé cia x,.

\1]
B L3p bang tan s6 cho mau di liéu thu dudc trong HP1.

Chu y. Ngudi ta con cho bang tan sé & dang c6t: cdt thif nhat ghi cac gia tri, cdt thii hai

ghi tdn sé clia cac gia trj dé.

P& mua giay thé thao cho cac ban nam trong 16p luyén tap chudn bi cho gidi béng d4

cla trudng, Huy da thu thap c¢d giay cla cédc ban nam trong I6p va thu duge két qua
nhu sau:

40, 36, 37, 36, 40, 38, 39, 38, 37, 36, 40, 39, 36, 38, 37, 38, 38, 37, 38, 38, 38, 36.
a) Ban Huy cn mua qgiay cac cd nao? Méi loai bao nhidu dai?

b) Lap bang tin s6 cho day diT lidu trén. Tl bang tn sé, cho biét cd giy nao phi hgp
véi nhiéu ban nam trong I6p nhét.

Gial

a) Ban Huy c&n mua giay véi cac cd 36, 37, 38, 39, 40. Giay cd 36 cAn 5 déi; cd 37
can 4 dbi; cd 38 can 8 dbi; cd 39 can 2 ddi; cd 40 c&n 3 dbi.

b) Bang tan sé:

C& giay 36 a7 38 39 40

Tén sb 5 4 8 2 3




Bang sau day ghi lai t&n c4c ban dat diém tét vao céc ngay trong tudn cha I6p 9E, méi
diém tét ghi tén mot 14n.

Ngay Thir Hai Thi Ba Thi Tu Thir N&m Thir Sau
Té&n ban dat Binh Tuéin Binh Yén Nam
diém 16t Nam Thao Nam Théo

a) Trong tuén nhiing ban nao dat diém t6t? M&i ban dat dude may diém tét?

b) Lap bang tdn s6 cho day dil liéu nay. Ban nao cé sé 1an dat diém tdt nhidu nhat?
Nhan xét. Trong bang tan sé, ta chi liét ké cac gia tri x, khac nhau. Cac gia tri x, nay cé

thé khong 1a s6.

Tan s6 clia mdt gid tri cho biét gia tri d6 xudt hién trong mau dir liéu nhiéu hay it, tirdé

ta dé& dang xdc dinh dugc gid tri xuat hién nhiéu nhat, it nhat.

-1 BIEUDG TAN SG

}3 Tim hiéu vé biéu A6 tén s&
IEGHE Cho hai bidu dé sau:

K&l qua kiém tra mén Toan K&t qua kiém tra mon Toédn
1 12
=
=
0
L
<
©
w
Piém Diém

Hinh 7.1, Biéu dé A Hinh 7.2, Biéudd B

a) Boc va gidi thich méi biéu dé trén.

b) Hai biéu dé trén cé biéu di&n ciing mot di liéu khéng? Lap bang thdng ké cho di
liéu d6. Bang thdng ké thu dudc cé phaila bang tan sd hay khdng?

Bidu dé 14n s6 dang
doan Ihéng con goi la da
gidc tan s6 (irequency
polygon).

Biéu dé bidu dién bang tan sé dudc goi la
bidu dé tan sé. Bidu dé tAn sé thuding gap 1a
biéu dé tan sé dang cét (H.7.1) va bidu dé
tdn sé dang doan théng (H.7.2).
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Nhan xét. Dé vé bidu dé tan sé dang doan thang ta thuc hién theo cac budc sau:

Bude 1. V& truc ngang dé biéu dién céc gia tri trong day d liéu, vé truc ding thé hién
tan sd.

Bude 2. V&i méi gié trj trén truc ngang va tén s tudng (ng ta x4c dinh mat diém. Né&i
c4c didm lién tiép véi nhau.

Budc 3. Ghi chii gidi cho céc truc, céc diém va tidu dé cla biéu dd.

Ban Ennh théng ké s6 anh, chi, em rudt cla céc ban trong Idp va thu dugc bang sau:

Sé anh, chij, em rudt

0

1

2

3

S6 ban

8

19

6

4

V& biéu dd tan s6 dang cot va biéu dé tdn s& dang doan thang biéu dién bang théng

ké trén.
Gial
e V& bidu dd tdn s6 dang cét

(H.7.3).

ha
(=]

T

Ban cd may anh chl, em rugt?

10

S hoc sinh

RE

Sd anh, rli rmno

4
3

Hinh 7.3

e V& bidu dé tan sé dang doan thing.

Budc 1. Vé céac truc (H.7.4).

Bude 2. Xac dinh céc didm va ndi cac didm lign tiép véi nhau (H.7.4).

Buide 3. Ghi chii gidi cho céc truc, céc didm va tidu dé cla biéu dé (H.7.5).

Ban cé may anh, chj, em rudt?
20 20 18
&
15 | G 15 -
(4]
10— JF E 10 /
5. 5 -1
0 1 T T 1 o r T T
0 1 2 3 1] 1 2 3
S4& anh, chi, em rudt

Hinh 7.4

Hinh 7.5
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Luyéntap2

Bang tdn sé sau cho biét sd hoc sinh cha I6p 9D du doan déi béng vé dich World

Cup 2022 trude khi gidi ddu bat dau.

Boéi bong

Brazil

Anh

Phap

Argentina

S8 ban du doan

8

15

12

5

V& biéu dé tan sd dang cot va biéu dé tdn sé dang doan thdng biéu dién bang

tin sé trén.

ﬁ Tranh ludn

Biéu dé cét sau bidu di&n nhiét da trung binh thdng S4u tai ba thanh phé clia Viét Nam

nam 2021.

Pay la biéu dé
tan soé.

Nhigt do (°C)

Nhiét d§ trung binh thang Sau nam 2021

=0 31.6 31,1
30
25
20 19,6
15

10 <

5 +— —

i) =

Ha Noi Pa Néng Pa Lat
Thanh phé

Em Ung hd Vuéng hay Trdn? Vl sao?

Hinh 7.6 (Theo Tong cuc Thdng ké)

Pay khong phai 13
biéu dé tan sé.

7.1. M&t nhém hoc sinh da khao sét y kién vé y thiic gill gin vé sinh céng céng cla céc
ban trong trudng vdi cac mic danh gid Tét, Khd, Trung binh, Kém va thu dugc két qua

nhu sau:

Tét, Trung binh, Tét, Trung binh, Kha, Tét, Kha, Tét, Tét, Kha, Trung binh, Kém, Khé,
Tét, Kha, Tét, Trung binh, Kha, Tét, Tét, Tét, Kha, Kém, Trung binh, Tét, Kha, Tét,

Kha, Tét, Khd, Kha.

a) L&p bang tan sé cho day dif liéu trén.

b) Tir bang tan sé, hay cho biét miic danh gid nao chiém uu thé nhét. Vi sao?
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7.2, Cho biéu d8 tranh biéu dién s6 ludng hoc sinh trong I6p dang ki tham gia cac cau
lac bé cla truding nhu sau:

Cau lac bg tiéng Anh

Cau lac bo nghé thuat

ARAAAA

AAAABARARRARAR ARAAA

(M&i & bidu dién cho 1 hoc sinh)

Lap bang tén sd cho dil lidu duge biéu di&n trong bidu da tranh tran.

7.3. Biéu dé Hinh 7.7 cho biét s6 ngay sil dung phudng tién dén trudng ciia ban Mai
trong thang Chin. Lap bang tan s& cho di lidu dugc bidu dién trén bidu dé.

16—
14—
12

Phuong tién dén trudng cla Mai

10

Sd ngay
oo

Xe buyt

Xe may
Phuong tién dén truing

Xe dap

S6 lugng cic logl 616

14

3

Xe Xe Xe X 16chd
4 chb 7 ¢hd 9chd trdlén

Loai xe

Hinh 7.7

7.4. Ngudita théng ké cac loai 6 t6 chay qua mét tram thu phi trong 1 gi& va vé dugc bidu
dd tan sé nhu Hinh 7.8.

a) Lap bang tdn sé cho dif lidu dugc bidu didn trén biéu dé.
b) Tl béng tdn s6, hay cho biét loai xe nao di qua tram thu phi nhidu nhat.

Hinh 7.8

7.5, Bang thdng ké sau cho biét s6 lugng cac thién tai xay ra tai Vit Nam giai doan

1990 - 2021.
Loai thién tai | Han han | Bénh dich Lad lut Sat I8 dat Bao
S6 lugng 6 9 71 6 94

(Theo vietnam.opendevelapmentmekong.net)

V& biéu dé t4n sd dang cot va bidu dé tAn sé dang doan thing bidu di&n bang thdng
ké trén.
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BANG TAN SO TUONG DOI VA BIEU DO TAN S0 TUONG BOI |

Khai niém, thuat ngir Kién thic, kinang
+ Tan 56 tuang ddi « ThiétI3p bing tan s6 twrong ddi, biéu do tan sd twang dai.
- Bing tdn 56 tuong ddi + Giai thichy nghia va vai tro clia tin s tuong déi trong thyfc tién.

O bai trude ching ta da duge hoc cac céch bidu didn day dir lidu dé
dé dang thdy dugc tan sd xudt hién clia méi gia tri trong day. Trong bai
nay, chiing ta sé fim hiéu cac céch bidu didn day di lieu dé dé dang
thdy dugc ti I& xudt hién clia cac gid tri trong day.

|| BANGTAN S6 TUONG DOl

-

;5 Tén s6 tuong d6l va bang tén s tudgng dél

'}E] C6 maot thi kin dung 10 qua béng, méi qua c6 mdt trong cac mau xanh, dé hoc
vang. Thuc hién 30 Ian Idy béng, méi 1an 14y 1 qua, ghi lai mau qua béng dugc &y
ra sau dé trd lai béng vao tai va trén déu.

a) TU du lidu ghi lai, cho biét tdn s xuat hién clia cidc qua béng mau xanh, dé,
vang. Lap ti sé gilia tdn sé va sd 1an 14y béng.

b) Bodn xem trong thi sé Iugng bédng cé mau gl 1a it nhét, nhiéu nhat.

- Cho day d ligu x;, X,,..., X,. Tdn s6 tuang déi f, clia gia tri x; la ti sd
| gida tan s6 cha x; (goi la m) vdi n.

. Bang sau day dudgc goi 1a bang tan sd tuang déi.

| S Tan so fudng
Gia tr "

-. ! X X d6i con goi la

| Tén s6 tuong d6i fy A 1an sud.

‘ trongdé n=m, +..+ m va f, = %JOO(%) |2 tan s6 tuang déi cla X, ...,

-, =%.100(%) Ia tAn s6 tudng déi clia X,.
n
¥

AL -

@ Lap bang tan sd tuong d6i cho day dif lidu thu duge trong HB1.

Chua y. Ngudi ta con cho bang tan sd tuang ddi & dang cét: cét thir nhat ghi céc gia tri,
cot thi hai ghi tan s6 tuang ddi clha cac gia tri 6.

\GIOR T Thu thap diT liéu vé chét lugng khéng khi tai mét dia diém trong 30 ngay
© mua xuan cho két qua nhu sau:
M1, M1, M2, M2, M2, M2, M1, M2, M2, M2, M2, M2, M2, M2, M2,
M4, M3, M3, M3, M3, M4, M4, M1, M1, M1, M1, M3, M3, M3, M1.
: (M1:Tat; M2: Trung binh; M3:Kém; M4: Xdu)
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a) Lap bang tan sé tudng ddi cho day dif liéu trén.

b) Trong mét ngay xuan, kha nang cao nhit dia diém nay cé chét lugng khéng khi &
muc nao?

Gial
a) Téng sé quan sat 1a n = 30. SA ngay c6 chat lugng khéng khi & cde miec M1, M2,

M3, M4 tuong dng la m, =8, m,= 12, my=7, m, = 3. Do d6 céc tan s6 tuang ddi cho
cdc mic M1, M2, M3, M4 Ian luat 1a:

f, = iz26,?%; h= 12_40% f3_l~233% &:1=10%.
30 30 30 30

Ta c6 bang tan sd tudng dbi sau:

Chat luong khéng khi M1 M2 M3 M4

Tén s6 tuong dbi 26.7% 40% 23.3% 10%

- b) Trong mét ngay xuén, kha nang cao nhét la dia diém nay cé chét lugng khong khi
'-._ 4 mic M2, tlc Iél muc Trung b]nh

Quay 50 l1an mét tdm bla hinh tron dugc chia thanh
ba hinh quat vdi cdc mau xanh, do, vang. Quan sat
va ghi lal mii tén chi vao hinh quat ¢é mau nao khi
tdm bla ding lai. Két qua thu duge nhu sau:

Xanh: MMM
pa: MMM M A
Vang: U

a) Lap bang tan sé tudng doi cho két qua thu dugc.

b) Uéc Iugng xac suat mii tén chi vao hinh quat mau daé.

ﬁ BIEU DG TAN S6 TUONG DO

,6 Tim hiéu vé bléu dé tan s6 tuong dél

[:5F) C6 ba phudng an thi ddu tai gidi béng d4 khéi I6p 9 clia mét truding nhu sau;
Phuong 4n 1: Cac ddi ddu vang tron, tinh diém;

Phuang 4n 2: Chia cac dai thanh hai bang, mdi bang Idy hai ddi vao tran ban két;
Phuadng &n 3: Cac dbi bdc tham ghép cap, dau loai truc tiép.

Ban td chiic di |4y phiéu khao sat y kién. K&t qua dudc Binh va Nam biéu dién
bing cac biéu dd nhu sau:
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Ti @ Ung hd cac phuong an thi ddu Ti 18 ing hd cac phuong én
thi ddu
o0% T 61%
60% - T
- 40% DRY . s
; | Q, =]
20% 1 i . 11% Phuong an 1
0% | _ s B Phuong an 2
Phudng 4n Phudng &n Phudng én B Phudng 4n 3
1 2 3
Phuong an thi ddu
Hinh 7.9. Biéu d8 cét Hinh 7.10. Biéu d8 hinh quat tron

a) Poc va giai thich méi biéu dé trén.
b) Lap bang tan sé tuang ddi cho két qua khao séat y kién.

- Bidu dé bidu di&n bang tan sé tuong ddi dugc goi la biéu dé tén sd tuang dai.
Dang thudng gap cila biéu dé tin sé tudng déi 1a biéu dé cot va biéu dé hinh quat tron.

l « P& v& biéu dé hinh quat trdn ta thic hién theo cdc budc sau:

Budc 1. X4c dinh s6 do cung tuang (Ing clia c4c hinh quat dung dé biéu dién tan
. s6 tuang ddi cha cac gié tri theo cdng thic 360°- f,vGii=1,., k.

. Budc 2. Vé hinh tron va chia hinh trén thanh céc hinh quat cé sé do cung tudng
‘ (ng dugc x4c dinh trong Budc 1.

Buide 3. Binh dang cdc hinh quat trdn (thuding bang cdch té mau), ghi tin sé tuong
déi, chi giai va tiéu dé.

.
i

Cho bang tan sé tuang ddi vé loai phim yéu thich clia cac hge sinh trong I6p 9A nhu sau:

Loai phim Hai Khoa hoc vién tudng Kinh dij

Ti 1& ban yéu thich 50% 37,5% 12,5%

VE biéu dé hinh quat trdn biéu di&n bang t&n s tuang ddi trén.

Glal

Budc 1. Xac dinh s8 do cung tudng (ing cila cAc hinh quat biéu di&n céc tan sé tuong
ddi cho méi loai phim:

Hai: 360°- 50% = 180°9;

Khoa hoc vién tudng: 360° - 37,5% = 1359;

Kinh di: 360°- 12,5% = 45°.
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Budc 2. Ve hinh tron va chia hinh tron thanh céac hinh quat (H.7.11).

Ti 1& hoc sinh yéu thich céc loal phim

| Hai

B Khoa hoc vién tudng
m Kinh dj

Hinh 7.11 Hinh7.12

).

o

Toan theo cac muc dé.

Panh gia Rét kho Kho Trung binh Dé
Tilé 10% 25% 45% 20%

VE biéu dé hinh quat trdn biéu dién bang tan sé tuang déi nay.
14 Tranh ludn

Ban Binh phéat phiéu (H.7.13) Iy y kién binh chon ciia 40 ban trong I6p vé dia diém di
da ngoai. Két qua ban Binh thu dugc nhu sau:

Vuon Vuon Vuon . Y
Dia diém | quécgia | qufic gia quéc gia PHIEU BINH CHON B|A BIEM

Ba Vi CatBa | Cuc Phudng Dl DA NGOAI
Ti1& ban {Ban c6 thé lya chon nhiéu hon
binhchon| ‘°7 30% 50% 1 dja diém)

A. Vudn quéc gia Ba Vi.

T6 s& ding biéu Khéng dude. Cau B. Vuen qudc gia Cat Ba.
do hinh quat tron i 8 . aa—
dé bidu dién bang phai dung biéu dé C. Vusn quéc gia Cuc Phuong.
théng k& nay. cot dé biéu dién. \(\

21 v

Y kién clia ban thé nao?

(% g‘o?s
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7.6. LGp 9A cd 40 ban, trong dé 20 ban mac 4o ¢d M, 13 ban mac a0 ¢8 S, 7 ban mac o
cd L. Hay 1ap bang tan sé tuang ddi cho dif lidu nay.

7.7. Bidu d8 tranh sau day bidu di&n sé Iugng hoc sinh I6p 9B binh chon phdn mém hoc
tryc tuy@n dugc yéu thich nhat:

Skype A A4
Zoom ARARRAEERAA
Google Meet | A5 242 A4

(M8 biéu dién cho 2 hocsinh)
Lap bang tan s& tuang ddi cho dif liéu duge biéu dién trong bidu dd tranh trén.

7.8. Quay 150 1an mét tAm bia hinh trdn duge chia thanh bén hinh quat véi cdc mau xanh,
dd, tim, vang. Quan sat mai tén chi vao hinh quat mau gl va ghi lai, thu dugc két qua sau:

Mau Xanh Po Tim vang

S8 1An 60 a0 40 20

a) Lap bang t&n sé tuang ddi cho dir lidu trén.
b) Udc ludng céac xac sudt mi tén chi vao hinh quat mau xanh, mau vang.
¢) V& biéu dd hinh quat trén biéu dién bang tan sé tuang ddi thu dugce & cau a.

7.9. Theo Tdng cuc Thang k&, vao nam 2021 trong sé 50,5 triéu lao déng Viét Nam tif 15
tudi trd 1én cd 13,9 triéu lao dong dang lam viéc trong linh vuc néng nghiép, 1am
nghiép va thuy san; 16,9 tridu lao dong dang lam viéc trong finh viic cdng nghiép va
xay dung; 19,7 triéu laoc déng dang lam viéc trong linh vue dich vu.

a) Lap bang tan sé tudng déi cho dif lidu trén.

b) V& biéu dé hinh quat trdn biéu dién bang t&n sé tuang déi thu dugc & cau a.

c¢) Tinhti @ lao déng khdng lam viéc trong linh vue néng nghiép, 1am nghiép va thuy san.
7.10. Bang théng ké sau cho hiét ti I& tAng trudng GDP nam 2022 theo khu vuc kinh té.

Khu vue kinh 18 Nﬂn::g ng‘hiép;Iém Coéng nghiép va Dich vu
nghiép va thuy san Xay dung
Mifc tdng trudng 3,36% 7.78% 9,99%

(Theo Téng cuc Thiéng ké)
a) Bang théng ké trén cé 1a bang tan sd tuong déi hay khéng?

b) Lua chon loai biéu dé thich hgp va biéu dién bang théng ké trén béng loai biéu dd dé.
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' LUYEN TAP CHUNG

Mét van déng vién bin 30 vién dan vio bia véi c4c didm sé thu duge nhu sau:
10,8,9,9,10,9,9,9,8,7,10,10,9,8,7,10,9,8,7,9,9,9, 10,9, 10, 8, 9, 8, 8, 10.
a) Lap bang tan sé va tan sd tuang déi cho day diT liéu trén.

b) V& biéu dé tdn sd dang doan thang cho bang tan s& thu dugc & cau a.

Gial

a) Sé 1&n van déng vién duge 10, 9, 8, 7 diém tuang (ing 1a 8, 12, 7, 3. Ta ¢6 bang tan
sd sau:

Diém 10 9 8 7
Tén sb 8 12 7 3

Téng sé Ian ban 12 n = 30.
8 12 7 3

T8 dugc 10, 9, 8, 7 diém tuong Ung 1A — = 26,7%; — = 40%; — = 23,3%; — = 10%.
30 30 30 30
Ta ¢6 bang tdn sé tuang ddi sau:
Diém 10 9 8 7
Tén sb tuong déi 26,7% 40% 23,3% 10%

b) V& biéu d6 t14n sé dang doan thiang (H.7.14).

K&t qua ban sung clia van dong vién

14

2 12
10
& 8 8
2 °
0 1] T T 1]
10 9 8 7
Diém
Hinh 7.14

e @
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Bang thdng ké sau cho biét sd Iugt mugn céc loai séch trong mot tudn tai thu
- vién cia mét truding Trung hoc ca sé.

Loai sach | Sach giéo khoa | Sach tham khdo | Truyén ngén Tiéu thuyét

S8 Iuot 20 80

70 30

a) Lap bang tan sé tudng déi cho bang théng ké trén.

b) V& biéu dd hinh quat trdn biéu dién bang t4n sé tudng ddi thu dugc & cau a.

Glal

a) Téng sé Iugt mugn séch 14 20 + 80 + 70 + 30 = 200.

Ti1é lugt mugn séch gido khoa, sach tham khao, truyén ngan, tidu thuyét tudng ling la

20 80 70 30
= = 10%; —— =40%; —— =35%: - _ 150,
200 200 200 200
Ta cé bang tan sd tuang ddi nhu sau:
Loai sach Sach giao khoa | Sach tham khdo | Truyén ngan | Tiéu thuyét
Tén s6 tuong dobi 10% 40% 35% 15%
b) Sé d;o culng 151ang ing cya_cac hinh T1 18 mugn céc loal sach
quat biéu dién ti 1&8 cac loai sadch dugc tai thu vién
mudgn la:

Sach gido khoa: 360°-10% = 369;
| Sach gido khoa
B Sach tham khéo
B Truyén ngin

| Tiéu thuyét

Séach tham khdo: 360°-40% = 1449, :'r
Truy@&n ngén: 360°-35% = 126%; ’
Tidu thuyét: 360° - 15% = 549, |
Biéu dé hinh quat trdn nhu Hinh 7.15.

.....................................................................................................................................................

7.11. Bang théng ké sau cho biét s lugng hoc sinh clha I6p 9B theo mc dd can thi.

Mc db Khoéng can thij Can thi nhe Can thi vira Can thi néng

S6 hoc sinh 10 13 12 5

a) Lap bang tdn sé tuang ddi cho bang thdng ké trén.
b) Pa sé hoc sinh ctia I6p 9B can thi hay khéng can thj?
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7.12. Ti 12 binh chon céc tiét muc van nghé clia cac I6p 9A, 9B, 9C, 9D tham gia hdi dién
van nghé khdi I6p 9 nhu sau:

Lép 9A 98 aC aD
Ti 18 hoc sinh binh chon 35% 25% 30% 10%

Bi&t ring c6 300 hoc sinh tham gia binh chon. Lap bang tan sé biéu dién s hoc sinh
binh chon cho tiét muyc van nghé cha mai IGp.

7.13. Ban Hoang khao sat y kién clia céc ban trong td vé chét luang phuc vu cha cang
tin truding thu dudc két qua sau:

A,B,C,B,A A B AB,A,
trong dé A la mic Tét, B 1a mlc Trung binh, C 1a mdc Kém.
Hay |ap bang t4n sé va bang tdn sé tuong ddi biéu dién két qua ban Hoang thu dugec.
7.14. Biéu dé cdt Hinh 7.16 cho biét ¢& giay clia c4e ban nam khéi I6p 9 trong trugng.

Cd glay cﬂa cdc ban nam Khoi 16p 9

40
35 - -
€ 30
‘@ 25
8 20-
< 15
o 10
5
0
Cd giay
Hinh 7.16

Lap bang tan s6 va bang tan sé tudng d8i cho di¥ liéu dudc biéu dién trén biéu dé.

7.15. Cho bang tan sé sau:

DPiém thi m6n Toan 6 7 8 9 10
S6 hoc sinh 5 8 12 10 4

V& bidu dé tdn s6 dang doan thang cho bang tin s& trén.

7.16. Theo déi thdi tiét tai mét diém du lich trong 30 ngay ngudi ta thu dugc bang sau:

Thoi tiét Khéng mua | Muanhod Mua to
S6 ngay 10 8 12

a) Lap bang t&n sd tudng ddi va vé biu dé hinh quat trdn biéu di&n bang tan sé tuang
déi thu duge.

b) Uéc ludng x4c sudt dé mot ngay trdi cé mua & diém du lich nay.
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BANG TAN SO, TAN SO TUGNG DOI GHEP NHOM

VA BIEU DO y
Khai niém, thuat ngiv Kién thie, kinang
+ Bang tan 50 ghép nhém « Thiét Iap bdng tdn sd ghép nhém, bing tan sé twang dai
ghép nhom.

+ Bang tan so tudng doi ghép nham

. Biéudé tén s6 tong ddi ghép phom Ve bieu do tan so tudng déi ghép nhom.

Pé tim hiéu vé thdi gian tu hoc trong — . _
ngay cia hoc sinh, gido vién chil nhigm | M 18l trong tuéin em danh
\6p 9C da phét phiéu hdi theo mau ben |20 Nhiéu thal glan d€ iy hoe

: : A.Tir 0 dén dudi 1 gio.
cho cac ban trong 1dp. B. Tir 1 dén dussi 2 gio.

Ching ta biéu dién dif lidu thu duge nhu C. Tir2 dén dudi 3 gid.
thé nao? Hay ciing tim hiéu trong bai D. Tur 3 dén duti 4 gid. /_/
hoc nay! - -

ﬁ BANGTAN SO, TAN SO TUONG DOI GHEP NHOM

3;3 Tim hidu bang tin s6 ghép nhém va bang tan sb tuong ddi ghép nhém

Gido vién chil nhiém 16p 9C da thu dude két qua nhu sau: Thai gian t hoc dudi
1 giti c6 10 ban; ti 1 giti dén dudi 2 gi&i c6 15 ban; tir 2 gid dén duéi 3 gidicé 8 ban;

tl 3 gitr dén dudi 4 git c6 7 ban. Dua vao di liéu trén, hay hoan thién cédc bang

sau vao va:
Thoigian (gid) | [0;1) | [1:2) | [2;3) | [3; 4) Nhém s6 liéu
A . ; 2 [a;, b} l1a nhom
Tan s ? T ? 7 gbm cac s6
. litu Idn hdn
Bing7.1 hodic béng a
- 3 va nhd hon b.
Thdoi gian (gio) [0:1) | [1:2) | [2;3) | [3:4)
Tén sb twong dBi| 7 ? ? ?
Bdng7.2

Bang 7.1 dudgc goi la bang tdn sé ghép nhdém, bang 7.2 dudc goi |1a bang tin s& tuong
ddi ghép nhém.

Trong nhidu trudng hagp, ta khé biét gia tri chinh xac clia sé lidu ma chi biét né thude mét
nhém sd lidu nao d6. Nhém sé liéu thudng gap 1a [a; b), trong dé a la dau mat trdi, b 1a
dau mut phai.
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Bdng tan s6 ghép nhém Ia bang tan sé clia cdc nhém sd ligu:

Nhom [a,; &) | [a, a,) la,: &)

Tén s6 m, m, m,

Bdng7.3. Bdng tdn s8 ghép nhom

Tén s8 m,clia nhém (a; a,,,) 12 s6 gid tri clia mA&u sé liéu 16n han hodc bang 4,
va nho hdn a,,,.

Béng tin s6 tuang ddi ghép nhém la bang tan sé tuong ddi chia cdc nhém sa lidu:

Nhém [a;; a,) | [&, a,) la,; a,,,)

Tén s6 tuong déi f, f, f

Bdng 7.4. Bdng tdn s tuong ddi ghép nhém
trongdé n=m,+ ..+ m_va
= %.100(%) Ia tAn s6 tuang déi clia nhém [a,; a,),..,

T =%""—.100(%) la tan s6 tuang déi clla nhém [a,; a,,,).

‘4 | Do chidu cao (dan vila em) clia hoc sinh I6p 9C cho két qué nhu sau:
156 157 164 166 166 165 157 154 155 158 160 163 163

161 162 159 159 160 160 160 159 158 160 160 158 163

162 162 162 161 162 161 163 161 163 161 164 166 165 165.

Lap bang tdn s8 ghép nhdm va bang tan sd tuang déi ghép nhém cho mau sé lidu nay
véi cdc nhém [155; 158), [158; 161), [161; 164), [164; 167).

Giai. 86 hoc sinh cé chiéu cao tir 150 cm d&n dudi 158 ¢m |1& 5 hoc sinh; tif 158 cm
dén duédi 161 cm 1a 12 hac sinh; tif 161 d&n dudi 164 cm |2 15 haoc sinh; tif 164 dén
dudi 167 cm la 8 hoc sinh. Do dé, tan s6 tudng Ung véi cdc nhém la m, = 5, m, = 12,
m, = 15, m, = 8. Ta ¢6 bang tdn s6 ghép nhém nhu sau:

Chiéu cao (cm) [150; 158) | [158; 161) | [161; 164) | [164; 167)
S8 hoe sinh 5 12 15 8

Téng s& hoc sinh trong 16p 1A n=5 + 12 + 15 + 8 = 40. TT 18 hoc sinh ¢6 chiéu cao tif

150 cm dén duéi 158 cm la -45—0 = 12,5%; tif 158 cm dén dudi 161 cm 1 l—i = 30%;

tlr 161 cm dén dudi 164 cm 14 -l% = 37,5%; tU 164 cm dén dudi 167 cm 12 % = 20%.
Ta c6 bang tan s twrang ddi ghép nhém nhu sau:

Chiéu cao (cm) | [150: 158) | [158: 161) | [161: 164) | [164; 167)
Tan s6 twong d6i | 12,5% 30% 37,5% 20%




Cho bang t&n s& ghép nhém vé 1udi tho clia mét s6 ong mat cai nhu sau:

Tuéi tho (ngay) [30: 40) [40; 50) [50; 60)
Tén s6 12 23 15

a) Poc va giai thich bang théng ké trén.
b) L&p bang tdn s tudng d&i ghép nhém cho bang thdng ké nay.

Chi s8 chét lugng khéng khi (AQI) cho biét tinh trang chat Iuang khéng khi va

. mic dd &nh hudng dén slic khoé con ngudi. Chét lugng khéng khf 1a T8t néu AQI tl 0
dén dudi 50; 1a Trung binh néu AQI tU 50 dén dudi 100; la Kém néu AQI tir 100 dén
dudl 150; 1a X4u néu AQI tir 150 d&n dudi 200. Chat lugng khéng khi tai HA N6l tir
ngay 4-2-2023 dén 5-3-2023 dugc cho nhu sau:

Trung binh, Trung binh, Trung binh, Trung binh, Trung binh,Trung binh,
Trung binh, Trung binh, Kém, Kém, Kém, Kém, Xau, Xdu, Kém, X&u,
X4u, Xdu, Kém, Kém, Kém, Kém, Kém, Xdu, Kém, X4du, Xdu, X4du, Xdu, X4u.
(Theo igair.com)

Lap bang tAn s8 ghép nhém va bang t4n s tuang d&i ghép nhém theo chi sd AQI cho
day dii liéu trén.

Giai. Cé 8 ngay chét Iugng khéng khi & mlc Trung binh tudng Ung véi chi sé AQI tu
50 dén dudi 100; cé 11 ngay chéat lugng khdng khi & mlc Kém tudng ng vdi chi sd
AQI tir 100 dén dudi 150; ¢6 11 ngay chét lugng khdng khi & mic X&u tuong (ng v6i
chi s8 AQI tir 150 dén dudi 200. Ta cé bang tdn s ghép nhém sau:

Chi s AQI [50; 100) [100;150) | [150: 200)
Tén s6 8 11 11

Ti 18 ngay cé chéat luang khéng khi & mic Trung binh |1a % =~ 26,6%; d mlic Kém la

% ~ 36,7%; 6 miic Xdula % ~ 36,7%. Ta cé bang tdn sé tudng déi ghép nhém sau:

Chi sb AQI [50; 100) [100; 150) [150; 200)
Tén s6 tuong déi 26,6% 36,7% 36,7%

s

. : .»2] Chi sd phat trién con ngudi (HDI) 1a chi tiéu tong hgp phan dnh cdc mat
!hu nhap, stic khoé, gido duc clia ngudi dan trong mét qudc gia. Cac nudc va viung
linh thd trén thé gidi dudc chia thanh bén nhém theo HDI: Nhém 1 (rét cao) c6 HDI ti
0,8 trd 1&n; Nhém 2 (cao) cé HDI tit 0,7 dén duéi 0,8; Nhém 3 (trung binh) cé HDI tii
0,55 dén duéi 0,7; Nhém 4 (thdp) c6 HDI duéi 0,55. Nam 2021, chi sé HDI cia 11
quéc gia Déng Nam A nhu sau:

0,939 0,829 0,803 0,8 0,705 0,703 0,699 0,607 0,607 0,583 0,585.
IAB



Dua vao di ligu trén, hay hoan thanh bang tan s ghép nhém sau:

Chl s6 HDI [0; 0,55) [0,55; 0,7) [0.7; 0,8)

[0.8; 1,0)

Tén sé ? ? ?

?

BIEUDO TAN S6 TUONG DGI GHEP NHOM DANG COT

55 Tim hiéu vé bl8u dé tan sé tuong d6l ghép nhém dang cét

LB Bidu dé Hinh 7.17 cho bigt ti & can nang clia 62 tré sd sinh tai mot bénh vién.

=

Ti & can nang cia tré sd sinh

24,2%

o 19,4%

Tan s6 tuong doi

2,5 2,7 29 3.1 33 3,5 3,7
Céan nang (kg)

39 41

Hinh 7.17
a) Poc va gidi thich sé lidu duogc biéu dién trén biéu dé.

b) Lap bang thdng ké cho sé liéu dudc biéu dién trén biéu dé. Bang théng ké dé

cé phai la bang tan sd tuong déi ghép nhém khang?

- Biu dé t4n s tuang déi ghép nhém dang cét 12 bidu dé gém
cdc cét lién nhau dé biéu dién bang tan sé tudng déi ghép
nhém. Trong biéu dé nay, chiéu cao méi cot bidu dién tin sé
tuong déi chia nhém sé liéu.

= Dé v& biéu dé t4n sé tuang déi ghép nhém dang cét bidu dién
bang tan sd tuang déi ghép nhém véi cde nhdm sd liéu cé do
dai bang nhau ta thuc hién theo céc buée sau:

Budc 1. Ve true ding, truc ngang. Trén truc dling xac dinh dan
vi d6 dai phu hap vdi cac tan sé tudng déi. Trén truc ngang xéc
dinh c4c nhém sé lidu cin biéu dién.

Bude 2. Dung céc hinh cdt (k& nhau) Ung véi cdc nhém dir lidu,
méi hinh cét cé chiéu cao b&ng tin sé tuang déi clia nhém sd liéu.

Bude 3. Ghi chi gidi cho cAc true, céc cot va tiéu dé cho bidu dé.

ta c6 bidu dé 14n sd ghép nhém dang cét.

Biéu dé 1dn s6
tuong ddi (tin s&)
ghép nhém dang
cht con goi la
16 chiic dé
(histogram}).

Chu y. Trong biéu @b trén, néu chidu cao médi cot bidu dién tdn s cla nhém s8 liéu th
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Vé biéu dd tAn s6 tuang d6i ghép nhém dang cot cho bang théng ké sau vé thdi gian
di tir nha tdi truding clla mét s6 ban trong 16p 9D.

Thai gian (phut) [5; 10) [10:15) | [15;20) | [20;25)
Tén s6 tuong dbi 20% 37,5% 30% 12,5%

Giai
Bude 1. Vé cac truc clia bidu dé, x4c dinh ddn vi d6 dai trén truc difng, c4c nhém trén

truc ngang (H.7.18).
Bude 2. Dung céc hinh c6t ké nhau (ing véi cdc nhém sd lidu (H.7.18).

Hinh 7.18

Budc 3. Ghi chi gidi chao céc truc, cdc c6t va tiéu dé clha biéu dé (H.7.19).

Thai glan dén trudng cla cdc ban trong lép

& 40 37,5%
B 30
[=)]
g 20
w 10-
[7]

0
”E 5 10 15 20 25

Thai gian (phut)

......................................................................................................................................................

V& biu dé tan sé tudng déi ghép nhém dang cot cho bang sau vé chidu cao clia mot
s6 cay cha 1a gidng 3 thang tudi.

Chiéu cao (cm) [30; 34) [34; 38) [38; 42) [42; 46)
Tén s6 tuong déi 20% 35% 30% 15%
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l_] BIEUDO TAN SO TUONG DOI GHEP NHOM DANG DOAN THANG

Pé biéu dién bang tin s tudng ddi ghép nhém ta cing c6 thd diing biéu dé tan sé
tudng déi ghép nhém dang doan théng.

-'_ﬁ_
ﬁ.‘;' Céch vé biéu dd tan s6 tudng d8l ghép nhém dang doan thang

Pé vé biéu dé tdn sé tudng déi ghép nhém dang doan thdng cho miu sé lidu ghép
nhém, ta thue hién theo cac bude sau:
Budc 1. Chon gid trj x; :L;”" dai dién cho nhém sé ligu (a; a,, ,) véii=1,2,., k.

Bude 2. V& true ngang dé bidu dién céc gia tri dai dién cho cdc nhém s8 lidu, vé truc
diing thé hién tan s6 tuang ddi.

Bude 3. V6&i méi gi4 tri dai dign x; trén truc ngang va tdn sd tuong déi f tuang Ung,
ta xac dinh mét diém M, (x; f). N&i cac diém lién tiép véi nhau.

Bude 4. Ghi chii gidi cho céc truc, cac diém va tiéu dé cia biéu da.

Cha . Trong cach vé biéu dé trén, néu thay tan sé tuang déi bang tan sd thi ta cé biéu dé
tdn s& ghép nhém dang doan thing.

| cho béng tin sé tuang déi ghép nhém sau vé tudi tho clia mét loai béng den.

Tudi tho (n&m) [1:1,5) | [1.5:2) | [225) | [25:3) | [3;3,5)
Tan s6 tuong déi 15% 20% 30% 25% 10%

V& bidu dd t&n s& tudng déi ghép nhém dang doan thing cho bang théng ké trén.
Giai
Budc 1. Chon gid tri dai dién cho cdc nhém sd liéu ta ¢6 bang sau:

Tudi tho (n&m) 1,25 1,75 2,25 2,75 3,25
Tén s6 tuong doi 15% 20% 30% 25% 10%

Bude 2. Vé céce true (H.7.20).
Bude 3. X4c dinh cac diém, ndi cAc diém lién tiép véi nhau (H.7.20).

30
25

p =
10 \l

5
0

125 1,75 225 2,75 3,25

Hinh 7.20
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Budc 4. Ghi chi gidi cho céc truc, cac didm va tiéu dé clia biéu dé tan s& tuong déi
ghép nhém (H.7.21).

Tudi tho béng dén
. 30%
2 25%
% 2 20% /\\
gz 15 J 15% \ .
E 10 \10 o
@
E 5
0 : - -
h T T
1,25 1,75 2,25 2,75 3,25
Tudi tho (ndm)

Hinh 7.21

dlén thoai.

Thai gian (phat) [0,5:2,5) | [2.5:4.5) | [4,5;6.,5) | [6,5:8.5) |[8.5;10,5)
S6 cudc goi 6 14 20 12 8

Vé biéu dé tan sé tuong déi ghép nhém dang doan thiing cho bang thdng ké trén.

EM CO BIET (Poc thém)
Dé biéu dién bang 1an s6 tuong d6i ghép nhom véi cac nhom (&, a,,,), i =1, 2,..., kco A dai
l,= a,,, — a khdng bang nhau bang biéu 66 tan s6 tudng d6i dang cot ngudi ta dyng cac cit
co day bang /, va chiéu cao Ia Y =:l, ire 1a dién tich ctia m&i ¢t chinh bing 1dn s6 tudng
ddi ciia nhom [a; a,,,). :

7.17. Mét cudc diéu tra vé thai gian diing mang Internet trong ngay cila hac sinh 16p 8 tai
mét thanh phé cho két qua nhu sau:

Thoi gian (gid) | [0;0,5) | [0,5:1,0) | [1,0;1,5) | [1,5:2.0) | [2.0;2,5)
ul 15% 27% 23% 18% 17%

a) Poc va gidi thich bang théng ké trén.

b) D& thu dudc bang thdng ké trén, ngudi ta da Iap phigu diéu tra va thu vé téng cong
2 000 phiéu tra 16i. Lap bang t&n s& ghép nhém cho két qua thu dudc.
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7.18. Ghi lai cdp dd dong dat cha cac tran ddng dat xay ra tai mat viung trong 10 nam
ngudi ta thu dugc két qua sau:

LV TG VIV GV, VG VI VL L L VG VI IV

Biét rang theo thang Richter thi trAn déng dat cdp | cé dé I16n tli 1 dén dudi 3; cap Il va

I cé dd 16n tir 3 dén dudi 4; cdp IV va V c6 dd 16n tir 4 dén dudi 5; clp VIva VIl cé do
I6n tlr 5 dén dudi 6; cdp VIl cé dd 16n tir 6 dén dudi 6,9.

L&p bang tdn sé ghép nhém cho dé I6n cac tran ddng dét xay ra & ving nay theo
thang Richter.

7.19. Gido vién ghi lai thdi gian chay cu li 100 mét ciia cdc hoc sinh I6p 9A cho két qua
nhu sau:

Thoi gian (gidy) [13; 15) [15;17) [17:19) [19; 21)

Sé hoc sinh 5 20 13 2

a) Néu cac nhém sé liéu va tan sé tucng (ing.
b) Lap bang tin s6 tuang ddi ghép nhém.

7.20. Ngudi ta tréng ca rét va thir nghiém mét loai phan bén méi. Khi thu hoach ngudi ta
do chiéu dai cac ci ca rét thu duge két qua sau:

Chiéu dai (em) |[15;16) |[16:17)|[17; 18) |[18; 19) | [19;20) | [20; 21)
S8 ci ca rét 8 17 30 28 12 5

Vé biéu dé tan sé tudng déi ghép nhém dang cdt cho bang thdng ké trén.
7.21. Thai gian chd mua vé xem béng da cla mdt sd cd ddng vién duge cho nhu sau:

Thoi gian (phut) [0:5) | [5:10) | [10;15) | [15:20) | [20:25) | [25: 30)
S6 c8 déng vién 15 38 50 27 20 10

a) Lap bang tan sé tudng déi ghép nhém.

b) V& biéu dé tin s& tuang déi ghép nhém dang doan thang cho bang thiing ké thu dudc
g cau a.
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~ BRI TAP CUOI CHUONG VI

-

e

A. TRAC NGHIEM
St dung dif liéu sau dé trd 16i cc bai tap tlr 7.22 dén 7.24.

Gieo mdt con xtc xic 50 14n cho két qué nhu sau:

S6 chdm xuét hién 1 2 3 4 5 6
Tén s6 8 7 ? 8 6 11
7.22. TAn s@ xuat hién cOa mat 3 chdm |1a
A. 9. B. 10. C. 11. D. 12.
7.23. T4n s6 tuong ddi xudt hién cla mat 5 chdm 1a
A. 6%. B. 8%. C. 12%. D. 14%.
7.24. D& bidu dién bang théng keé trén, khéng thé diing loai biéu dé nao sau day?
A. Biéu dé tranh. B. Biéu dé tdn sd dang cot.
C. Bidu dé tan sé dang doan thang. D. Biéu dé cét kép.

7.25. Cho bang tan s tuong déi ghép nhém vé thal glan di tif nha dén trudng cla hgc
sinh I6p 9A nhu sau:

Thai gian dén trudng (phut) [0; 10) [10: 20) [20; 30)
Tén s6 tuong d6i 20% 55% 25%

D& vé bidu dé tan sé tuang déi ghép nhém dang doan thdng, ta diing gi4 tr| nao dai
dién cho nhém sé ligu [10; 20)?

A. 10. B. 15. C. 20. D. 30.

B. TU LUAN

7.26. Biu dd tan s& tuang ddi ghép nhém Hinh 7.22 cho biét ti 1 chiéu cao cla céc cay
keo gidng do mét kTsu 1am nghiép da trdng trong nha kinh.

Ti 1¢ chiéu cao cdc cdy keo gigng tréng trong nha kinh

45% 40%
40% -

35%

30%

5% -

20% -

5% - 10%
10%
5% -
0%

TH18

10 20 30 20
Chiéu cao {(cm)

Hinh 7.22
Lap bang tin sé tuong déi ghép nhém cho dif lidu dugce biéu dién trén biéu dé.
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7.27. Ki su lam nghiép trén cling tréng mét sd cay keo ging khac ngoai trdi thu duge két
qua nhu sau:

Chiéu cao (cm) [0; 10) [10; 20) [20; 30) [30; 40)
S6 cly 5 9 4 2

a) V@& biéu dé tan sé tuang déi ghép nhém dang cot cho bang théng ké trén.

b) Tl biéu dé visa vé va biéu dé cho trong bai tap 7.26, hay so sanh chidu cao clia c4c
cay keo gidng dugc tréng trong nha kinh va tréng ngoai trdi.

7.28. Til& hoc sinh binh chon cho danh hiéu cdu thd xuét sic nhét trong gidibéng d4 cla
truding dugc cho trong bang sau:

CAu thi Huy Minh An Théo
Ti 18 hoc sinh binh chon 30% 25% 10% 35%

Biét r&ng ¢4 500 hoc sinh tham gia binh chon.

a) V& bidu dé hinh quat tran biéu di&n bang tdn s& tuang déi trén.

b) Lap bang tan s& biéu dién s& hoc sinh binh chon cho danh hiéu cdu thi xudt séc
nhét trong gidi béng da cia truang.

7.29. Qua dgt khdm mat, I6p 9A cé 20 hoc sinh bi cdn thitrong dé cé 10 hoc sinh ¢én thi
nhe, 8 hoc sinh céan thi viia va 2 hoc sinh can thj nang. Biét rang can thj cé sé do tir
0,25 dén dudi 3,25 dioptre la can thi nhe; ti 3,25 dén dudi 6,25 dioptre 1a can thj viia;
tlr 6,25 dén dudi 10,25 dioptre 1a cin thi n&ng.

a) Lap bang tan sé va bang tan sé tuong ddi ghép nhém theo dd cén thj cha cac hoc
sinh nay.

b) V& bidu dé tdn sé tuong déi ghép nhém dang doan thadng cho bang tin sé tuang ddi
ghép nhém thu dugc d ciu a.

7.30. Ludng cla cac cédng nhan mdt nha mdy dudc cho trong bang sau:

Luong (triéu déng) [5:7) (7:9) [9:11) [11;13) | [13;15)
S6 cbng nhén 20 50 70 40 20

a) Néu cac nhém sd liéu va tdn sd. Giai thich ¥ nghia cho mét nhém sd liéu va tin sé
cia né.

b) V& biéu dé tan s& tuang ddi ghép nhém dang cot cho bang théng ké trén.
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Trong chuong nay cac emsé duoc hoc
cach tinh xac suat cia mot so bién @
lién quan téi phép thitgom mét hoac
hai hanh dong, thuc nghiém don gidn
tién hanh lién tiép hay dong thei.

Khai niém, thuatngir Kién thire, ki nang
« Phép thir ngdu nhién Nhdn biét phép thir ngdu nhién va khdng gian mdu clia phép thi.
» Khéng gian mau cla phép thir

O I6p 8 ta da lam quen véi nhiing hanh ddng, thuc nghiém dan gidn, ma
két qua clia chiing khéng thé biét dugc trudc khi thuce hién. Trong bai hoc
nay, ching ta sé g4p nhilng hanh ddnq, thue nghiém phc tap han hoic
dugc tién hanh lién tiép hay déng thai.

Mot clfa hang mudén ting hai phdn qua cho hai trong bdn khach hang
cé luong mua nhiéu nhét trong thang bang cdch rat tham ngau nhién.
Viéc rat tham dugc tién hanh nhu sau: Nhan vién viét tén 4 khach hang
dé vao 4 14 phiéu dé vao mot chiéc hop. Nhan vién rit ngdu nhién mot
I phiéu trong hdp. L& phidu rat ra khéng tra lai vao hép. Sau dé, nhan
vién tiép tuc rat ngiu nhién mat 14 phiéu tir ba 14 phiéu cén lai. Hai kh&ch
hanh cé tén trong hai 14 phiéu dugc rat ra la hai khach hang dugc tang
qua. Héi cé bao nhiéu két qua cé thé xay ra?

156
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ﬁ Phép thif ngdu nhién va khéng gian mau

[EED Xét tinh huéng md déu.
a) Héi trudc khi rit thim cé thé néi trude hai khach hang nao dude chon hay khéng?
b) Cho vidu vé ba truding hap cé thé xay ra.

« Mot hoic mat s& hanh déng, thuc nghiém dude tién hanh lién tiép hay déng thai
ma két qua cla ching khéng thé biét dudc trude khi thuc hién nhung cé thé ligt ke
dudc t4t ca céc két qua cd thé xay ra, dugc goi 12 mét phép thi ngau nhién, goi tat
1A phép thil.

« Tap hgp tét ca c4c két qua c6 thé xay ra clia phép thir (goi tat & tap tat ca cac
két qua c6 thé clia phép thir) duge goi 1a khéng gian mau cia phép thi.

. Khéng gian mau cha phép thi duge ki higu 1a Q.

B o 3 P
[ Vidul

Ban Lan gieo mét con xtc x&c va ban Hoa gieo mdt déng xu. Quan sat s6 chdm xudt
hién trén con x(c x&c va mat xudt hign cla déng xu.

a) Phép thil va két qua cia phép thi la gi?

b) Mé ta khéng gian mAu clia phép thil. Khéng gian mau cé baa nhiéu phan ti?

Gidi

a) Phép thir 12 ban Lan gieo mt con xic xac va ban Hoa gieo mét déng xu. Két qua

clia phép thlr 1a s6 chdm xudt hién trén con xtc xac va mat xudt hién cla déng xu
(mat sdp (S), mat ngua (N)).

b) Ta liét k& dugc tat ca céc két qua cé thé clia phép thir bing cach 1ap bang sau:

Xdc xac
m 1 2 3 4 5 6

S 1,9 @939 ]@9)]|(5 )] 6 Ss)

N (1, N) | (2,N) | (8, N) | (4, N) | (5, N) | (6, N)

Mdi & la mot két qua cé thé. Khéng gian miu la tap hop 12 & clia bang trén. Do dé
khéng gian méu cla phép thif 1a Q = {(1, S); (2, S); (3, S); (4, 8) (5, S) (6, S); (1, N);
(2 N); (3, N); (4, N); (5, N); (6, N)}. vay khong gian mau cé 12 phén tdi.

..................................................................................................................................

57



L2 Mét t&m bla eling hinh trdn dudce chia lam ba
hlnh quat bang nhau, danh sé 1; 2; 3 va dudc gén vao
truc quay cé mii tén cé dinh & tam (H.8.1). Ban Hién
quay tdm bia lién tiép hai |&n va quan sat xem mii tén
chi vao hinh quat nao khi tdm bla difng lai.

a) Phép thir va két qua clia phép thir 1a gi?

b) Mé ta khéng gian méu cla phép thir. Khéng gian
mau cé bao nhiéu phan ti? Hinh 8.1

Goi y. Ta ligt ké dugc tat ca cac két qua cd thé clia phép thil bang cach lap bang nhu
mau sau:

Lan 2
1 2 3
Lan 1
1 (1, 1)
3 (3, 3)

Mot hop Kin dung 4 qua bdng cé cung khéi lugng va kich thude, dude danh sé
- 15 2; 3; 4. Ldy ngdu nhién Ian Iugt hai qua béng tif hép, qua béng dudc I8y ra Ian diu
khéng tra lai vao hdp. Quan sat hai s ghi trén hai qua béng dugc 14y ra.
a) Phép thir va két qua cha phép thi 1a gi?
b) M ta khéng gian mau cia phép thit. Khéng gian méiu ¢é bao nhiéu phin ti?
Giai
a) Phép thir la Idy ngdu nhién I&n Iugt hai qua béng tir hdp, quéd béng dugc I8y ra 14n
déu khéng trd lai vao hop.

Két qua cha phép thif |a mot cip sé (a, b), trong dé ava btuong Ung la s6 ghitrén qua
béng dugce Idy ra & 14n thit nhat va 1&n thi hai. VI qua béng duge |4y ra 1n diu khang
trd lal vao hdp nén a = b.

b) Ta liét ké dugc tdt ca cac két qua cé thé cla phép thil bang cach Iap bang nhu sau:

L&n 2
LAn 1 1 2 3 4
1 ) (1,2) (1, 3) (1, 4)
2 (2, 1) 12-2)- (2, 3) (2, 4)
3 (3,1) (3, 2) 15-3)- (3, 4)
4 (4,1) (4, 2) (4, 3) T4

Chi y rdng a= b nén cép cé hai phan tlr triing nhau khéng dugc tinh, tic 1a trong bang
ta phai xoé 4 6: (1, 1), (2, 2), (3, 3), (4, 4). Do d6 khéng gian miu cla phép thi 12

Q={(1,2); (1,3); (1, 4); (2,1); (2, 3); (2, 4); (3, 1); (3, 2); (3, 4); (4, 1); (4, 2); (4, 3)}.
Vay khéng gian mau cé 12 phén ti.

Y
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Trd lai tinh huéng mé dau.

a) Phép thir va két qua cha phép thir 14 gi?
b) M& ta khéng gian mau clia phép thll. Khéng gian miu c¢6 bao nhidu phan ti?

Goi y. K higdu b8n khach hang cé Iugng mua nhiéu nhat 1&n luot 1a A, B, C va D réi 1am
tuang tu nhu Vidu 2.

“\Vandung JVEY? hat clia dau Ha Lan cé hai kiéu hinh: mau vang va mau xanh, ¢é hai
gene Ung vdi hai kiBu hinh nay allele trdi A va allele 1an a. Hinh dang hat clia dau Ha
Lan ¢6 hai kiéu hinh: hat tran va hat nhan, ¢é hai gene tng véi hai kidu hinh nay allele
trdi B va allele 1an b.

Khi cho lai hai cay dau Ha Lan, cay con ldy ngau nhién mdt gene tir cay bd va mot
gene tif cdy me dé hinh thanh mét cap gene. Phép thil 1a cho lai hai cdy dau Ha Lan,
trong d6 cay bé cé kidu gene 1a (AA, Bb), cay me c6 kidu gene |a (Aa, Bb).

Hay md ta khéng gian mau clia phép thir trén. Khéng gian mau cé bao nhiéu phén ti?
Goi y. V& kiéu gene, ¢6 hai kiéu gene (Ing v6i mau hat cla cay con la AA; Aa.

C6 bén kidu gene (ing véi hinh dang hat clia cay con 1a BB; Bb; bB; bb.

Liét ké dugc 14t ca cAc két qua c6 thé clia phép thil béing c4ch lap bang theo miu sau:
Dang hat

BB Bb bB bb
Mau hat

AA
Aa

8.1. Chon ngéu nhién mét gia dinh ¢é hai con va quan sat gidi tinh cia hai ngudi con dé.
a) Phép thir va két qua ciia phép thir 1a gi?
b) M4 ta khéng gian méu ciia phép thi.

8.2. Mét hop dung 5 tdm thé ghi cace s6 1; 2; 3; 4; 5. RUt ngau nhién 1&n lugt hai tdm thé
tU hop, tdm thé rat ra 14n dau khdng tra lai vao hdp.

a) Phép thir va két qua ciia phép thil a gi?
b) Mé ta khéng gian mau clia phép thil. Khéng gian mau c¢6 bao nhiéu phan tir?

8.3. Cd hai nhdm hoc sinh: Nhém | ¢é ba hoc sinh nam 1a Huy, San, Tung; nhém I

cé ba hoc sinh nir 1a Héng, Phuadng, Linh. Gido vién chon ngdu nhién mét hoc sinh
ttr m&i nhém.

a) Phép thir va két qua clia phép thir 14 gi?

b) Ma ta khéng gian mau cla phép thil. Khdng gian mau cé bao nhiéu phéan ti?
8.4. X&p ngiu nhién ba ban Mai, Viét, Lan trén mét chiéc gh& dai.

a) Phép thif va két qua clta phép thil 12 g1?

b) M6 ta khdng gian miu clia phép thir. Khang gian miu ¢é bao nhidu phén ti?
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:{oTIATN NAC SUAT CUR BIEN €O LIEN QUAN TO) PHEP THIS

Khéiniém, thuatngr Kién thic, kining
« Bién cé Biét tinh xdc sudt cta bién ¢4 lién quan dén phép thir gom mét hedc
- K&t qua thuan lgi hai hanh dang, thuc nghiém ddn gidn tién hanh lién tiép hay dong thai.

Mau hat elia dau Ha Lan ¢6 hai kiéu hinh 14 vang va
xanh. C6 hai gene Ung v&i hai kiéu hinh nay la allele
trdi A va allele 1an a. Hinh dang hat cta ddu Ha Lan
cé hai kidu hinh 12 hat tran va hat nhin. Cé hai gene
ting véi hai kiéu hinh nay la allele tréi B va allele lan b.
Khi cho lai hai cay ddu Ha Lan, cap gene cua cay con
dude 18y ngdu nhién mot gene tif cdy bd va mat
gene ti cAy me. Phép thi |1a chao lai hai cdy dau
Ha Lan, trong d6 cdy bé va cay me c6 kiéu hinh 14
“hat vang va tron”. Hoi xac sudt dé cay con c6 kidu
hinh nhu cay bé va cdy me la bao nhiéu?

ﬂ KET QUA THUAN LOI CHO MOT BIEN CO LIEN QUAN TG PHEP THU

}3 K&t qua thuén Igl cho mét bién cé
IIE’ Ban Tlng gieo mdt con xUc xac lién tiép hai lan. Xét cdc bién cé sau:
E: “Ca hai l&n gieo con xlc xac déu xuat hién mit c6 s6 cham la sd nguyén t6”;
F: "Ca hai |an gieo con xlc xac déu khdng xudt hién mat c6 s8 chdm la sd chan”.
a) Phép thir la gi?

./

b) Gia st s chdm xudt hién trén con xic xac trong lan giea thd nhit, th hai tuang
ling la 2 va 5 cha&m. Khi dé, bién cé nao xay ra? Bién cé nao khéng xay ra?

4

Cho phép thif T. Xét bién cd E, & dé viéc xay ra hay khéng xay ra clia E tuy thudc
vao két qua cla phép thlr T. Két qua cla phép thl Tlam cho bién cé E xay ra goi
la két qua thudn Igi cho E.

Vidu1

Mét tdm bla cldng hinh tron dugce chia l1am bén
hinh quat b&ng nhau, danh sé 1; 2; 3; 4 va dugc gin vao
truc quay c6 mi tén & tdm (H.8.2). Ban Tudn quay tdm

bia hai lan, quan sat va ghi lai sé cta hinh quat ma mai

tén chi vao.

a) Phép thif 1a gi? Hay md ta khdéng gian mau clia phép thi.
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. ¢) Céc két qua thuan Igi cho bién ¢8 F I (1, 4); (2, 2); (4, 1).

b) Xét bién cd E: “Téng hai sd ghi trén hai hinh quat & hai I&n quay béng 5”. Ma ta cdc
két qua thuan lgi cho bién cd E.

c) Xé&t bién cd F: “Tich hai sé ghi trén hai hinh quat & hai I&n quay b&ng 4”. Mé ta céc
két qua thuén Igi cho bién cd F.

Giai

a) Phép thif |a quay tdm bla hai 1an. K&t qua cla phép thii 12 mét cap sb (a, b), trong
dé a va b tuang (ing |1a s8 ghi trén cac hinh quat ma mdi t&én chi vao & Ian quay thi
nhét va thi hai.

Ta liét ké duge tat ca cac két qua cd thé clia phép thlr bang céch 1ap bang nhu sau:

ks 2 3 4
Lan 1

1 Y | (L2 | 1.3 | 0,4

2 21 | 22 | @3 | @24

3 3.1 | 32 | 3.3 | G4

4 @1 | 42 | @3 | @ a

Méi & trong bang la mét két qua cé thé. Khéng gian mau 1a tap hop 16 6 cba bang trén.
Nhu vay, khéng gian mau cia phép thif 1a

Q= {(1,1); (1,2); (1, 3); (1, 4); (2, 1); (2, 2); (2, 3); (2, 4); (3, 1); (3, 2); (3, 3); (3, 4);
(4,1); (4, 2); (4, 3); (4, 4)}.

b) Céc két qua thudn Igi cho bién cd E |a (1, 4); (2, 3); (3, 2); (4, 1).

Ban Hoang Idy ngdu nhién mét qua cAu tif mot tdi dung 2 qua cau gdm maot
qua mau den va mét qua mau trang, cé clung khdi lugng va kich thude. Ban Hai rdt
ng&u nhién mot tdm thé ti mét hdp dung 3 tdm thé A, B, C.
a) Mé ta khéng gian mau cia phép thi.
b) Xét cac bién cd sau:

E: “Ban Hoang lay dugc qua cAu mau den’;

F: "Ban Hoang ldy dudc qua ciu mau trang va ban Hai khéng rit dugc tdm thé A”.
Hay mé ta cic két qua thuén Idi cho haibién c6 E va F.

E TINH XAC SUAT CUA BIEN CO LIEN QUAN PEN PHEP THU KHI CAC KET QUA

=

CUAPHEPTHU DPONG KHA NANG

Gia sif ring cac két qua cé thé chia phép thir T1a déng kha ning. Khi dé xac sudt
P(E) cla bién cd E bang ti sé giiia s6 két qua thuan Igi cho bién ¢d E va sé phéan
tU cua tap Q: P(E):@'

nQ)
trong dé Q |14 khéng gian mAu cha T; n(E) 14 s6 két qua thuan Igi cho bién ¢d E
va n(Q) 1a s6 phén tlf cha tap Q.
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Eﬁ; Céch tinh x4c suft cia mdt bién c8
Viéc tinh xac suét clia mot bién cd E gém céc bude sau:

Bude 1. Mé ta khdng gian méu ciia phép thi. TU dé x&c dinh sd phan ti clia khéng
gian méu Q.

Bude 2. Chiing t6 cac két qua cé thé cla phép thit 12 déng khi ning.

Budc 3. M6 ta cac két quad thuln Igi cho bién cd E. TU d6 xac dinh s két qua thuan Igi
cho bién ¢d E.

Budc 4. Lap ti so gilia s6 két qua thuan Igicho bién c6 E vdi sé phan tii clia khong gian
mau Q.

Ba ban Bao, Chau, Dudng dudc x&p ngau nhién ngdi trén mét hang ghé cé
ba ché ngdi. Tinh xac suét clia cic bién cd sau:

a) E: “Bao khdng ngdi ngoai cling bén phai’;
b) F: “Chau va Duang khang ngdi canh nhau”.
Giai
Ki hiéu ba ban Bao, Chau, Dudng Ian luct 1a B, C, D.
Ta lidt ké cac k&t qua cé thé xay ra:
¢ Bdo ngdi ngoai cling bén trai: cé 2 cach x&p la BCD va BDC.
e Bao ngdi gitia: ¢6 2 cach xép 1a CBD va DBC.
« Bao ngdi ngoai clung bén phai: cé 2 cdch x&p l1a CDB va DCB.
Vay khdng gian miu cla phép thi 12 Q = {BCD; BDC; CBD; DBC; CDB; DCB}.
Tap Q c6 6 phan til.
V1 viée x&p chd ngdi 1a ngiu nhién nén cac k&t qua cé thé 1a déng kha nang.

a) Cé 4 két qua thuan Igi cho bién cé E 1a BCD, BDC, CBD va DBC. Vay P(E)=

b) Cé 2 két qu.i thuan Igi cho bién ¢é F1a CBD va DBC. Vay P(F): Z= %

ml-r:-
wlm

LG0T 00 Cho hai tdi | va Il, méi thi chida 3 tAm thé dugc ghi cac sd 2; 3; 7. Rt ngﬁu
nhlén tU mai thi ra mot tdm thé va ghép thanh sé cé hai chil s6 v§i chil sé trén tdm thé
rit tir tdi | 12 ch s8 hang chuc. Tinh xac sudt cla c4c bién cd sau:

a) A: “Sd tao thanh chia hét cho 4",
b) B: “Sd tao thanh |a sd nguyén t8".

VG0 pé tra 181 cau hai trang tinh huéng mé déu ta cin biét kidu gene clia cay bd
i va cay me. Gid slf cay bd c6 kidu gene 14 (AA, Bb), cay me cé kiéu gene 1a (Aa, Bb).
Khi d6 yéu cAu bai toén trd thanh tinh x4c su&t dé cay con cé hat vang va tron.
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Gial
& Bai 25, ta da biét khéng gian miu 1a;
Q = {(AA, BB); (AA, Bb); (AA, bB); (AA, bb); (Aa, BB); (Aa, Bb); (Aa, bB); (Aa, bb)}.

Tap Q c6 8 phén tiI. Phép thir c6 8 két qua cé thd. Do cay con chon ngéu nhién mét
gene tir cay bé va mot gene tir cady me nén cac két qua cé thé trén 1a déng kha nang.

Goi M la bién c8 “Cay con cé hat vang va tron”.

Cay con c6 hat vang va tron néu trong gene mau hat ¢é it nhat mét allele tri A va
trong gene dang hat cé it nhat maét allele trdi B.

C6 6 két qua thuan Igicho bién cd Ma (AA, BB); (AA, Bb); (AA, bB); (Aa, BB); (Aa, Bb);
(Aa, bB).

Trd lai VI du 3, tinh x4c suét dé cay con cé hat vang va nhan.

8.5. Chon ngéu nhién mét gia dinh c¢é hai con. Gia thiét rang bién ¢é “Sinh con trai” va
bién cd “Sinh con gai” 12 déng kha n&ng. Tinh xac suit cla cac bién cd sau:

A: “Gia dinh dé ¢6 ca con tral va con gai”;
B: “Gia dinh dé cé con trai”.
8.6. Gieo ddng thdi hai con xtc xac can déi, ddng chat | va Il. Tinh x&c sudt cac bién cd sau:
E: “C6 diing mdt con xlc x&c xuét hien mit 6 chdm®;
F: “C6 1t nh&t mdt con xic xAc xudt hién mit 6 chdm™;
G: “Tich clia hai sd chdm xudt hién trén hai con xlc xac nhé hon hodc bang 6".

8.7. Ban An gieo mdt déng xu can ddl va ban Binh rit ngdu nhién mét tAm thé tir hop
chifa 5 tdm thé ghi cdc s6 1; 2; 3; 4; 5. TInh xac sudt cla cac bién cd sau:

E: “R0t dugc tAm thé ghi sé 18%;
F: "Rt dugc tdm thé ghi s chén va déng xu xuit hién mat sdp";
G: "RUt dudc tdm thé ghi s8 5 hoic dong xu xudt hién méat nglia”.

8.8. C4 hai tdi | v& Il méi tdi chita 4 t4m thé dugc danh s& 1; 2; 3; 4. Rat ngAu nhién tir
méi tGi ra mat tdm thé va nhan hai s6 ghi trén hai tdm thé véi nhau. Tinh xéc suét clia
céc bién ¢ sau:

A: "Két qua l1a mot s6 187,

B: "K&t qua |a 1 hoac mdt sé nguyén td”.
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' iuvgu TAP CHUNG

\1:[10 T4m bia cling A hinh trdn dude chia thanh 3 hinh quat c¢é dién tich béng nhau,
danh s& 1; 2; 3 v tdm bia ciing B hinh trén dudc chia thanh 5 hinh quat ¢é dién tich
bing nhau, danh sé 1; 2; 3; 4; 5 (H.8.3). Truc quay clia A va B dugc gan mii tén &
tam. Ban Nam quay tdm bla A, ban Binh quay tdm bla B. Quan sat xem mai tén diing
& hinh quat nao trén hai tdm bla.

Tam bia A Tam bla B
Hinh 8.3

a) Phép thir 1a gi?
b) M6 t& khéng gian mau cla phép th.
¢) Tinh x4c sudt cla cac bién cd sau:
E: “Tich hai s& & hinh quat ma hai mai tén chi vao bang 6";
F: “Tich hai s6 & hinh quat ma hai mii t&n chi vao nhé han 5%
G: “Tich hai s8 & hinh quat ma hai mii tén chi vao |1a sd chan”.
Gial
a) Phép thir 1a ban Nam quay tdm bla A, ban Binh quay tdm bla B.
b) Ta I&p bang sau:

= A 1 2 3
1 (1, 1) (1, 2) (1, 3)
2 2, 1) 2, 2) (2, 3)
3 (3,1) (3.2) (3.3)
4 (4, 1) 4, 2) (4, 3)
5 (5, 1) (5, 2) (5, 3)

Mai 6 trong bang trén 1a mét két qua cé thé. Cac két qua c6 thé nay 14 ddng kha nang.

Khéng gian mau 1a Q = {(1, 1); (1, 2); (1, 3); (2, 1); (2, 2); (2, 3); (3, 1); (3, 2); (3, 3);
(4, 1); (4, 2); (4, 3); (5, 1); (5, 2); (5, 3)}.

Khéng gian mau ¢6 15 phan td.

Iéd



2

T

« Céc k&t qua thuan Igi cho bién cé F: C6 mdt 6 cé tich hai s6 bang 1 1a (1, 1); cac é
c6 tich hai sd bang 2 1a (1, 2); (2, 1); cdc 6 c6 tich hai s bang 3 1a (1, 3); (3, 1); céc
& cé tich hai s6 béng 4 14 (2, 2); (4, 1). Do d6, ¢é 7 két qua thuan Igi cho bién cd F

1a (1, 1); (1, 2); (2, 1); (1, 3); (8, 1); (2, 2); (4, 1). Vay p(F)=.1Z§_

« Tich ab la s& chin khi va chi khi trong c&p (a, b) c6 it nhat mét sé chan.

Do dd, c6 9 két qua thuin Igi cho bién cd G 1a (1, 2); (2, 1); (2, 2); (2, 3); (3, 2); (4, 1);
(4, 2); (4, 3); (5, 2).

9 3
Vay PG)=z- ¢

4]

8.9. C6 hai thi dung cac tAm thé. TGi | dung 4 tdm thé ghi
céc chi cdi TT, TH, HT va HH. Tdi Il dung 2 tdm thé
ghi c4c chif c&i T va H, Tl méi tdi rdt nglu nhién ra
mét tdm thé rél ghép hal thé lal véi nhau dé duge ba
chi céi, trong @6 thé hal chii cai dat truéc, chéng han
tdm thé TT ghép vdi tdm thé H dudc ba chil c&i TTH.
Tinh xac sudt clia cac bién ¢é sau:

a) E: "Trong ba chi cai, ¢ hai chi H va moét chi T";
b) F: “Trong ba chi c&i, c6 nhiéu nhat hai chil T".

8.10. Gieo ddng thai hai con x(c x4c can ddi va déng chét | va Il. Tinh x4c suét cla cac
bién cd sau:

c) » C6 2 két qua thuén Igi cho bién ¢ E la (3, 2) va (2, 3). Vay P(E) =

e 1)
= |
_|
SR
—
S

(1) (1]

TH

.
a

G: "Khdng c6 con xlic xac nao xudt hién mat 6 chdm”;

H: “S8 chd&m xuét hién trén con xlc x&c | 1a sd 1& va s6 cham xudt hién trén con
xuc xac Il Ién han 4";

K: "S8 cham xudt hién trén ca hai con xte xac I&n han 2",

8.11. Trén mét day phé cé ba quan &n A, B, C. Hai ban Van va Hai méi ngudi chon ngéu
nhién mdt quan &n dé &n trua.

a) Mé ta khdng gian miu clla phép thil.
b) Tinh x4c su&t clia c4c bién cd sau:
E: “Hai ban ciing vao mot quan”;

F: “C& hal ban khdng chaon quan C”;

G: “C6 It nhat mot ban chon quéan B”.
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BAI TAP CUGI CHUGNG VINI

A. TRAC NGHIEM

8.12, Gieo déng thdi hai con x(c xac can ddi, ddng chat. Xac sudt dé "Téng sé chdm xuat

hién trén haicon xtc x4c I6n hon ho4c bang 10" la
7 2 1 5
. — B. =. .= . —_—
36 9 G 6 D 36
8.13. C6 hai tdi 1 va Il. TGil chia 4 tdm thé, danh s6 1; 2; 3; 4. Thi ll chia 5 tdm thé, danh
sd 1; 2; 3; 4; 5. RGOt ng&u nhién mat tAm thé tir mai thi | va Il. X4c sudt dé ca hai tdm
thé rat ra déu ghi sé chén la
Al B. > ey p. 4.
5 20 4 21
8.14. Mot tdi dung 4 vién bi cé cling khdi Iugng va kich thuéc, duge danh sé 1; 2; 3; 4. Lay
ngau nhién hai vién bi tii trong tdi. Xdc sudt dé tich hai s& ghi trén hai vién bi I6n han 3 12
2 3 5

A2 B. 2. 6.2 D. 2.
7 3 2 6

B. TU LUAN

c 4

8.15. Cé hai tii | va Il. Tudil chda 3 tdm thé, danh sd 2; 3; 4. Tai Il chda 2 tAm thé, danh sé
5; 6. T m&i tdi | va I, rdt ngdu nhién mét tdm thé. Tinh x4c sudt cla céc bién cd sau:

A: “Hai sd ghi trén hai tdm thé chénh nhau 2 dan vi*;

B: "Hai sd ghi trén hai tdm thé chénh nhau I6n hon 2 don vj*;
C: "Tich hai s ghi trén haitdm thé Ia mdt sd chin”;

D: “Téng hai s& ghi trén hai tdm thé 124 mét s nguyén té".

8.16. Gieo ddéng thdi hai con xlc xdc can ddi, déng chét | va Il. Tinh x&c suét cla céc
bién cd sau:

E: “Téng s chdm xu&t hién trén hai con xtc x&c bang 11"
F: “Téng s8 chdm xudt hién trén hai con x(c x4c bang 8 hoac 9,
G: “Téng s6 chdm xudt hién trén hai con xtc x&c nhd hon 6".

8.17. Haiban Minh va Huy chai mét trd chai nhu sau: Minh chon ngau nhién mét sé trong
tap haop {5; 6; 7; 8; 9; 10}; Huy chon ng&u nhién mdt sd trong tap hap {4; 5; 7; 8; 9; 11}.
Ban nao chon duge sé I6n hon sé l1a ngudi thang cudc. Néu hai s chon duge béng
nhau th) két qua 1a hoa. Tinh x4c suét cia cac bién cd sau:

a) A: "Ban Minh thang”;
b) B: “Ban Huy thang”.

|66



Chuong “DUONG TRON NGOAI TIEPSF™.... .oc
[X BVADUGNG TRONNOLTIEP . =t

Trong chuong nay chiing ta sé tim
hiéu vé nhilng duang tron di qua
cac dinh cia tam gidc, td giac hay
luc giac va nhiing duang tron Ién
nhat co thé vé dugc ndm bén trong
hinh d6. Nhiing dudng tron do lan
lugt duoc goila cacdudng tron ngoai _ =
tiép va cac dudng tron ni tiép. T

:

— i i

Bai 21 ~ GOC NI TIEP

f Khainiém, thuatnglr Kién thie, kinang \
" - Géc i tiép + Nhan biét goc ni liép clia mt dung trin,
\\ - (ungbj chin = Nhan biét cung bi chén béi goc i tiép cia mgt duing tron. /

- Gidi thich mdi lién hé gita s6 do gbc ndi ticp vdi sd do goc 3 tam
chdn cing mdt cung.

Chiing ta da biét s6 do géc & tdm BOC cla dudng trén (O) trong Hinh
9.1 bang sé da clia cung bj chadn BC. Vay s6 do clia gée nay c6 méi
quan hé gi vdi sé do clia géc BAC?

A

s Hinh 9.1
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3’_3 Géc ndl tiép va cung b| chén z .

m V& dudng trdn tdm Océ ban kinh bing 2 ecm va day D
cung AB cé do dai bing 2 cm. Ldy mét diém Ctuy y
nam trén cung lI6n AmB (H.9.2).

\
a) Cho biét s do clia g6c & tdm AOB va sb do clia /A

cung bjchdn AB. A—8
. Hinh 9.2

b) Po géc ACB va so sanh véi k&t qua cla ban

bén canh.

AAOBIa
c) Lay diém Dtuy y niim trén cung ACB. Do g6c ADB tam giac déu.

va so sanh vadi cac goéc ACB va AOB.

€8
Céc gbc ACB va ADB & Hinh 9.2 dudc goi la cic gde ndi tiép clia dudng tron (O) va
AB |a cung bj chén.
Téng quét, ching ta c6 dinh nghia vé géc ndi tiép nhu sau:
P|nh nghfa

Gdc ndi tiép 1a gbée b dinh nadm trén duding trdn va hai canh chifa hai day cung
cla dudng tron dé. Cung nam bén trong géc dude goi 1a cung bi chan.

I '\Tjh‘:: 11 ,I

Trong cic géc A, B, C, D é Hinh 9.3, g6c nao la géc ndi tiép, gbc naao khéng phai géc
ndi tiép? VI sao?

OOOL

Hinh 8.3

Giai

Céc g6c A va C khéng phai gbe ndi tiép cha dudng tron vi dinh khéng nam trén duding
tron. Géc D c6 moét canh khdng chifa day cung clia dudng trdn nén ciing khéng la géc
ndi tiép cha dudng tron. Gée B c6 dinh B nam trén duding tron va hai canh chifa hai
day cung cia dudng trén nén la géc ndi tiép clia duding tron.

i RN P AR L LCHE S S e B 0K Clieie rlar o (Hme i LA T AL SR ER R R o

IéB



Binh li sau cho biét méi lién hé gila géec ndi tiép véi cung bi chin:
Binh If

H Trong mot duding tran, sé do clia gée ndi ti€p b&ng nifa sd do clia cung bi chén.

GT | A B,Ce(0)

KL \ ACB = %sah—é (cung AB khong chifa ©).

Chiing minh. Ta xét ba trudng hop sau (H.9.3).

c C
A B
B A 5
Truong hop 1 Trudng hop 2 Trudng hop 3
Hinh 8.4

Trudng hop 1: Tam O n&m trén mot canh clia géc ACB. Gia sif O € CB. Do tam giac
OAC can tai Ova cé tdng cac gbc bang 180° nén:

2ACB= ACO+CAO =180° - AOC = ACB.
Do AOB = sd AB (Vi AOB la g6c & tam chén cung AB) nén ACB = %AOB_ - %sd 2B.

Truding hop 2: Tam OnAm bén trong géc ACB. V& duding kinh CD. Ap dung Trudng hop 1
cho cac géc ndi tiép ACD va DCB vdi canh CD di qua O, ta dugc:

ACD - 1 sa AD va DCB = 354 DB.

Suyra ACB = ACD +DCB :%sdTD + %sdb_§= %sdﬁ_é.

Truong hop 3: Tam O nm ngoai géc ACB. V& duting kinh CD. Ap dung Truéng hop 1
cho cac goc ndi tiép ACD va BCD véi canh CD di qua O, tuang tu nhu trén ta dugc:

ACB = ACD - BCD = 504D - 7 505D = 750 AB.
Nh&n xét. TU dinh I trén ta c6 cac khéng dinh sau:
« Cac gbc ndi tiép bang nhau chdn cac cung bang nhau.
« C4c géc ndi tiép cling chén mat cung hodic chén cac cung bang nhau thl bang nhau.

« C4c g6c ndi tiép chin cung nhd thi cé sd do bang niia s6 do clia goc & tam chan
cung mét cung.

« Géc ndi tiép chan nila dugng tron 1a gée vudng.
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‘ﬂ Hay cho biét s do géc ndi tiép tim dugc trong Hinh 9.3 & Vi du 1, biét rAng 6 do
clia cidc cung mau xanh trong hinh déu bang 120°.

e
. Cho dudng trdn (O) va céc didm A, B, C, Dtrén (O) nhuHInh9.5. A
Biét rAng BAC = 60°, hay tinh sd do clla c4dc g6c BOCva BDC.

GIal (H.9.5). Xét dudng tran (O), ta c6: A
» Do hai gé¢ ndi tiép BDC va BAC ciing chin cung BC nén DT —>%
BDC = BAC = 60, Hinh 9.5

* V1 géc ndi tiép BAC va géc & tam BOC ciing chdn cung nhé BC nén

BOC = 2 BAC = 120°.

o )

Cho dudng trdn tam Ova hai day cung AB, CD cét nhau tai didm X ndm trong dudng
tron (H.9.8). Chiing minh rang AAXC o ADXB.

c
A ﬂ\s
X
D
Hinh 8.6

Vandung

Tam giac BOC co
phai tam gidc vudng
khong?

Trd lai tinh hudéng md ddu, hay tinh sé do clia géc
BAC néu biét dudng trén ¢ ban kinh 2 cm va day
cung BC = 2J2 cm.

9.1. Nhiing khang dinh nao sau day 14 diing?
a) Hai gé6c¢ ndi tiép bang nhau thi chan ciing mot cung.

b) Géc ndi tiép nhd han 90° ¢6 s6 do béng nifa s6 do cha gée & tam chan cling mdt cung.
c¢) Gée ndi tiEp chian cung nhd ¢d s6 do bang sé do clia géc & tdAm chan cling mét cung.

d) Hai géc ndi tiép bang nhau thi chdn hai cung bang nhau.

B



9.2. Cho céc diém nhu Hinh 9.7. Tinh sé do c4c géc clla tam gide ABC, biét ring

——

AOB = 120°, BOC = 80°.

Hinh 8.7

9.3. Cho duding trdn (O) va hal day cung AC, BD cét nhau tai X (H.9.8). Tinh s& do géc
AXB biét ring ADB = 30° va DBC = 50°.

finh 98

9.4. Cho duding tron (O) va hai day cung AB, CD cit nhau
tai diém / n&m trong (O) (H.9.9).

a) Biét ring AOC = 60°, BOD = 80°. Tinh s& do ciia gbc AID.

b) Chiling minh rang /A-/B=IC-ID. A u
9.5. Cho dudng tron (0), duding kinh AB va diém S nam g S
ngoai (O). Cho hai duding thing SA, SB I4n Iugt cit (O) o
tai M (khdc A) va N (khdc B). Goi P |a giao diém cla ¢
BM va AN (H.9.10). Chiing minh rang SP vuéng géc

vGi AB. B Hinh9.10

9.6. Trén san béng, khi trdl b6ng duge dat tai didm phat dén thl ¢é gée st béng 36° va
trdi béng cdch méi coc gén 11,6 m (H.9.11). Hai khi trdi b6ng dat & vi trl cach diém
phat dén 11,6 m thi géc sit bang bao nhiéu?
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‘DUONG TRON NGOAI TIEP
VA DUONG TRON NOI TIEP CUA MOT TAM GIAC

Khainiém, thuatngit  Kién thitc, kinang

- Budng udn ngoai tiép am gidc  + Nhan biét dinh nghia dung tion ngoai tiép tam gidc

« Bung tion ndi tiép tam gidc ~ + Xac dinh tam va ban kinh dudng tron ngoai tiép tam gidc, trong
d6 ¢6 1am va bdn kinh du@ng tron ngoai tiép tam gidc vudng,
tam gidc déu.

- Nhén biét dinh nghfa dung tron ndi tiép tam gidc

« Xacdinh tam va ban kinh du@nq tron néi tiép tam gidc, trong do
€6 tam va bdn kinh duimg tion ndi tiép tam gidc déu.

Cho truéc mét tam gide ABC. Bang thuéc k& va compa, em c6 thé vé
dugc mét dudng trén di qua ba dinh clia tam giac va dutng tron tiép xic
vdi ca ba canh cula tam gidc hay khéng?

n DUONG TRON NGOAITIEP MOT TAM GIAC

E'! ‘q ; 'd . B
ﬂj Khél niém dudng trdn ngoal tiép tam glac N 7
m Cho d la dudng trung truc ca doan théng ABva O ‘\.‘ ',-"'

I mét diém trén d (H.9.12). Héi dudng trdn tam Odi

qua A thi cé di qua B khéng?

i3

[E2F Cho tam gidc ABC cé ba duding trung truc déng quy
tai O (H.9.13). Hay giai thich tai sao duding trén
(O; OA) di qua ba dinh cha tam giac ABC.

Pudng tron (O; OA) nhu trén goi 1a dudng trdn ngoai tiép tam gidc ABC.

Téng quét, ta ¢ dinh nghia sau:

H Buding trén ngoai tiép mat tam giac 1a duding tron di qua ba dinh clia tam giac dé.

Trong Hinh 9.18, duding trdn (O) ngoai tiép tam gidc ABC. Ta cling néi tam gidec ABC
ndi tiép dudng trdn (0), hay (O) 1a dudng trdn ngoai tiép tam gidc ABC. TaAm O|a giao
diém ciia ba duding trung truc cla tam gidc ABC.
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A
&3 Hay ké tén bén tam gidc néi tiép dudng tran (O) trong Hinh 9.14.

Hinh 9,14

g
}5 Pudng tron ngoai tiép tam gldc vudng

EGEJ Cho tam gi4c ABC vuéng tai dinh A (H.9.15). Goi N, P I4n Iugt 1A trung didm ciia

céc canh ABva AC.

B
a) V& hai duding trung truc a, b cha cic canh AB, /
AC, cat nhau tai M.
b) Hay giai thich vl sao MN, MP 14 cic duding trung S m| -
binh clia tam gidc ABC. _
c) Hay gidi thich vl sao M 1a trung diém cia BC, tli s M.
dé suy ra dudng tron ngoai tiép cla tam gidc ABC A ETVG
c6 tam M va ban kinh MB = MC = %. Pk

—

Puding trdn ngoai tiép tam gidc vudng c6 tAm I trung diém ella canh huyén va ban

. kinh bang mét nira canh huyén.

VG Cho tam gide ABC vuéng tai A cé AB=2cm, AC = 4 cm. V& dudng trdn

(O; R) ngoai ti€ép tam gidc ABC va tinh ban kinh R.
Gial (H.9.16).

Ly Olatrung didm ctia BC va vé dudng tron (O) di qua B
A. Khi dé, (O) 1a duding tron ngoai tiép tam gidc ABC.

Theo dinh Ii Pythagore, ta cé:

(9
A
BC? = AB?+ AC?=4 + 16 = 20, hay BC = 2J/5cm. \_/

Vay dudng trén (O) cé ban kinh R = %: 5 cm. Hinh 9.16

|\t Chotam gidc ABC c6 AC=3cm, AB=4cmva BC=5cm.Tinh ban kinh
cla duding trdn ngoai tiép tam gidc ABC.

ﬁ Pudng trén ngoai tiép tam gidc déu
LG a) vé tam gidc déu ABC. Hay trinh bay céch x4c

A
dinh tam clia duding trdn ngoai tiép tam gidc ABCva ‘ \ A

vé duding tron dé. & M

Hinh9.17 73 |



b) Giai thich vi sao tam O cila dudng trén ngoai tiép tam gidc ABC tring vditrong
tdm cla tam giadc dé (H.9.17).
NEY

¢) Gidi thich vl sao OBM = 30°va OB = ?BC (v6i M Ia trung diém clia BC).
Puding tron ngoai tiép tam gidc déu canh a c6 tdm 14 trong tAm cla tam gidc dé va
bén kinh bang ?a.

" V[-1 ] Chotam gidc déu ABC c6 canh bing 3 cm. A
- Vé duding trén (O; R) ngoai tiép tam gide ABC. Tinh
ban kinh R.

Giai (H.9.18). ' \
Ldy O 1a giao diém cla ba duding trung tuyén clia tam

qidc ABC va vé duding trén (0O) di qua A. Puding trén (O) Bvc
la duding trén ngoai tiép tam gidc ABC cé ban kinh

J_ Hinh9.18

3BC J_cm

R=

L Cho tam giéc déu ABC ndi tiép duding tron (O) c¢é ban kinh bang 4 cm.
Tinh d6 dai cac canh cla tam giac.

B DUONGTRON NOITIEP MOT TAM GIAC

}3 Budng tron ndi tiép tam glac

m Cho tam gi4dc ABC c6 ba dudng phéan gidc déng quy
tai diém /. Goi D, E, FI4n lugt Ia chan cac dudng vudng
gbc ké tli  xuéng cac canh BC, CAva AB (H.9.19). E
a) Hay gidi thich V1 sao cé4c diém D, E, F cling ndm
trén moét dudng tron cé tam [

b) Goi (/) la dudng trdn trén. Hay gidi thich isao g
(N tiép xdc véi cAc canh clla tam gidc ABC.

D C
o~ Hinh9.19
i
o
Puding tron (/) nhu trén dudc goi | dudng tron ndi tiép tam gidc ABC vdi cac tiép diém
trén cac canh BC, CA, AB lan lugt |a D, E, F. Ta ciing néi tam gidc ABC ngoai tiép
dudng tron (/) (H.9.19).

Téng quaét, ta c6 dinh nghfa sau: Budng 1ron 1iép xtc
) 5 e Lo I i I s v8i mdt canh cla
Budng tron tiép xtic véi ba canh cla tam giac tam gidc nghia |2

dudc goi la duding tron ndi tiép tam gidc. Tam
giac dé dudc goi la ngoai tiép dudng tron.
Tam duding trdn ndi tiép tam giéc 1a glao diém
| ba duding phan giac cla tam giac.

tiép xic vd dutng
thing chira eanh d6
va co tiép diém nim
trén canh do.
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Al

H Md&i tam gidc c¢6 bao nhiéu dudng tron ndi tiép? Cé bao nhidu tam gide cling
ngoai tiép mét dudng trén?

L

,6 Pudng trdn ndi tiép tam gidc déu

EEH Cho tam gidc ABC déu cé trong tam G.

a) Giai thich vl sao G ciing la tam duding trdn ndi tiép tam gidc ABC.
b) TU @6, gidi thich vl sao ban kinh duding trdn ndi tiép tam gidc ABC bang mét nifa

N

bén kinh dudng trdn ngoai tiép tam gidc ABC va bang ?BC.

buding tron ndi tiép tam gidc déu canh a cé tam |a trong tdm cha tam gidc dé va

3

ban kinh b'ang?a.

u-’ Ll-ls. C
Cho tam gléc ABC ngoai tiép duding tron (1). Biét ring
A=40°, B=60°. Tinh s6 do cha cac gée BIC, CIAva AIB.

Glal (H.9.20). I
VI téng ba g6c clia tam gidc ABC bang 180° nén 4 8
ACB = 180° - BAC - ABC = 80°. Hinh 8.20

V1 tam gidc ABC ngoai tiép dudng tron (i) nén I1a giao diém cac dudng phan giac

cha tam giac ABC. Do d¢, ta c6: CAl = BAl = BAC

EE?—“A’E?—Agc—ao" ACI = ‘B’E?—AEB

=20%

= 40°.
Viténg cac gdéc trong tam giac BIC bang 180° nén
BIC =180° - CBI - BCI = 180° - 30° - 40° = 110°,

TL.rcfng tu, CIA = 180° — ACJ - CAl = 120° va AIB = 180° - ABJ - BAJ = 130°.

[_IIU[*||I 1l I'_.]

Vé dudng tron ndi ti€p cua tam gidc ABC bang thudc ké va compa theo cac budc sau:

— V& tia phan gidc géc B nhu sau: Dung compa v& mdt cung tron tam B cat hai canh
BC, BA lan lugttai X va Y. Vé haicungtrén tdm X, Y cé cung ban kinh, hai cung nay
cit nhau tai mét diém Z khac B. Ké tia BZ ta dugc tia phan gidc géce B.

— Tuang tu, vé tia phan gidc géce C, cit tia BZtai 1.
— Vé dudng cao ID tif | xuéng BC (D thudc BC). V& dudng tron (/4 iD) (H.9.21).
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Hinh 8.21
Khi dé dudng trdn (f; 1D) 1& duding trdn ndi tiép tam gidc ABC cén Vé. A

Cho tam giac déu ABC (H.9.22).
a) V& duding tron (1; r) ndi tiép tam gide ABC.
b) Biét ring BC = 4 cm, hay tinh ban kinh r.

9.7. Cho duding tron (O) ngoai tiép tam gidc ABC. Tinh ban kinh clia (O), biét rdng tam
gidc ABC vudng cén tai A va cé canh bén bang 2\{5 cm.

9.8. Cho tam qidc déu ABC néi tiép dudng tron (0O). Biét rang dudng tron (O) cé ban kinh
b&ng 3 cm. Tinh dién tich tam gidc ABC.

!

B 4 cm c
Hinh 8.22

9.9. Cho tam gidc ABC ndi tiép duding trdn (O). Goi H Ia truc tam cila tam gidc ABC.
Chiing minh ring BAH = OAC.

9.10. Cho dudng tron () néi tiép tam gidc ABC vdi cac tiép diém trén cac canh AB, AC
I&n Iugt 14 E, F. Ching minh ring EIF + BAC =180".

9.11. Cho tam gidc déu ABC ngoaitiép duding trén (). Tinh dé dai cac canh cla tam gidc
ABC biét rang ban kinh clia (/) bang 1 cm.

9.12. Ngudi ta mudén lam mét khung gd hinh tam giac déu
dé dat viia khit mét chide dédng hé hinh trdn c¢é duding
kinh 30 cm (H.9.23). Hdi dd dai cac canh (phia bén
trong) clia khung gé phai bang bao nhiéu?

Hinh 8.23

B



(Poc thém) DPUGNG TRON BANG TIEP TAM GIAC

Chung 1a bié1 rang dudng tron ndi tiép mot 1am gic thi 1iép xdc vai ba canh clia tam gi4ce va nim
bén trong tam gidc. Ngoai ra, mbi fam gi4c cho 1ruéc cdn co ba dudng tron khac ciing tiép xuc
véi ba dudng thdng chita cac canh cia 1am gidc, nhung ching nam ngoai tam giac. Cac dudng
tron 66 goi la cac duding tron bang tiép.

Cu thé, 1a cé dijnh nghia sau: Buding 1ron bang 1iép cia tam giac ABC rong géc A |2 dudng trén
1idp xiic véi canh BC va 1iép xdc vdi cac tia d6i clia tia BA va tia CA.

Tuong ty, ta cling c6 duding fron bang tiép frong céc géc B va C cla tam gidc ABC.
Vé dudng tron bang tiép. Ta vé duting 1ron bang tiép 1rong goc A clia tam gidc ABC nhu sau:

— V@& hai duding phan giac ngoai goc B va C cua tam giac
ABC. Goi I, 1a giao diém cila hai dudng phan gi4c ngoai nay.
Khi dé, /, nam ngoai tam giac ABC va cach déu cac dudng
thing AB, BC, CA.

— Ké duding thdng qua /, vubng géc véi AC va cét AC fai
diém E. V& duding tron {1,. 1_.E}. Khido, dudng tron(/; / E) s&
1iép x(c véi canh BC va tidp xic vai cac tia d6i clia tia BA, CA.
Vay (/,; 1,E) 1a dudng tron bang tiép frong goc A clia tam gidc

ABC nhu hinh bén.




o

Cho tam gidc ABC ndi tiép duting tron (O). Biét rang OAB = 30°, OAC = 40°. Hay tinh
s0 do clia cdc géc ABC va ACB.

Glal (H.9.24).
V1 OA = OB nén tam gidc OAB can tai O.
Suy ra OBA = OAB =30°.
Do tdng cac géc trong tam gidc OAB bang 180° nén ’ c
AOB = 180° — OAB - OBA = 180° —30° - 30° = 120°.
Tuang tu, tam gidc OAC cantai Ovi OA = OC. B
Do d6 OCA = OAC = 40°. i 9.24
Do téng céac géc trong tam gidc OAC bang 180° nén
AOC = 180° - OAC — OCA = 180° — 40° — 40° = 100°.
Xét dudng tron (O) ta cé:
V1 géc ndi tiép ABC va goc ¢ tdm AOC cung chén cung nhé AC nén
ABC = %‘A’EJ"‘C = 50°;

V1 géc ndi tiép ACB va goéc & tam AOB cung chin cung nhé AB nén

ACB = %AOB =60°.

Cho tam gidc ABC cé dién tich S va ngoai tiép dudng A
trdn (% 7). Chiing minh réng S =%r(BC+CA+ AB).
Giai (H.9.25). E

Goi D, E, FI4n luct 1a c4c tiép diém ciia duding tran (£ r)
véi BC, CAva AB.

Tacd: S= Sﬂs,c +SﬂCH + SMFB

i | i
=—I/D-BC+—=IE-CA+—=IF.-AB Hinh 9.25
2 2 2 "

= %r(BC +CA+AB).



9.13. Cho tam gidc ABC ndi tiép duding trdn (O). Biét ring BOC =120° va OCA = 20’
Tinh s& do céc géc clia tam gidc ABC.

9.14. Cho ABC la tam gidc déu c6 canh bang 4 cm. Tinh A
ban kinh dudng trdn ngoai ti€p va ban kinh dudng trén
néi tiép tam gidc ABC.

9.15. Cho tam gidc déu ABC c6 canh bang 3 cm va ndl tiép 0
duéng tron (O) nhu Hinh 9.26.

a) Tinh ban kinh A cua dudng trén (O). B \_//C
b) Tinh di&n tich hinh vién phan giéi han bdi day cung BC :
va cung nhd BC. Hinh 9.26
9.16. Trong mét khu vui chdi cé dang hinh tam gidc déu véi canh bang 60 m, ngudi ta
mudn tim mot vi tri dit bé phat séng wifi sao cho & chd nao trong khu vui chai dé déu

c6 thé bt dugc séng. Biét rAng bd phat séng d6 cé tdm phéat séng t6i da 12 50 m, hai
ring cé thé tim duoc vi tri dé dit bé phat séng nhu vay hay khéng?

9.17. Ngudi ta vé ban quy hoach clia mét khu dinh cu dudc bao xung quanh bdi ba
con dudng théng I&p thanh mat tam giac vdi 46 dai cac canh la 900 m, 1 200 m va
1 500 m (H.9.27).

a) Tinh chu vi va dién tich cGa ph&n dit giéi han bédi tam giéc trén.

b) Ho mudn xay dung mét khach san bén trong khu dan cu cdch déu cd ba con duding
dé. Héi khi d6 khach san sé& cdch mdi con dudng mét khodng 1a bao nhiéu?
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Khainiém, thudtngit Kién thic, kindng

- Tit gidc ndi ligp - Nhan biét tif giac ndi ti€p dudng tron va gidi thich dinh li vé tong hai
« Buing tron ngoai tiép gdc ddi clia 1 gidc ndi tiép bang 180°,
tif gidc « Xac dinh tam va ban kinh dudng trdn ngoai tiép hinh chif nhat,
hinh vudng.

+ Gidi quyétmdt sd van dé thuc tién gdn vdi dudng tion.

Vi méi tam gide cho trudc luén cé mdt dudng tron di qua ba dinh cla
tam gidc dé. Didu nay cé dang vdi tif gidc hay khdng? Trong bai hoc nay,
céc em sé& tim hiéu vdn dé dé.

ﬂ DUONG TRON NGOAITIEP MOT TU GIAC

,@ Puding trdn di qua bén dinh clia mét t glac

m Cho tif gidc ABCD c6 A=C =90° (H.9.28). Hay giai

thich vi sao bén dinh cha t giac ABCD clng nam

trén moét duding trdon cé tam |a trung diém O cla

doan thing BD. Hinh 9.28

IEEF Trén duding tron (O), |y céc diém A, B, C, D sao cho
ABCD la t( giac 18i (H.9.29). Cac duding trung truc cla
cac canh AB, BC, CD, DA c6 déng quy hay khéng?

A ,
Céc ti giac ABCD nhu Hinh 9.28 va Hinh 9.29 dudc goi la B
nditiép dudng tron (O) va ta cing ndi dudng tron (O) ngoai

1i8p t gidac ABCD. Cu thé, ta c6 dinh nghia sau: Hinh 8.29

r—

T gidc cé bén dinh nAm trén mat dudng tron dude goi la td gide ndi tiép dudng
trdn (hodc don gidn 14 tir gide nél tiép) va dudng tron duge goi la dudng trdn
ngoai tiép tl giac.

Trong céc hinh sau (H.9.30), hinh nao vé mat tif gidc ndi tiép mét duding trdon?

&

a) b)
Hinh 8.30

IBO



Gial. Hinh a va b khang vé tif gidc nao noi ti&p mot dudng trén vi mdi tir gide cé ba
dinh n&m trén duding tran va dinh cdn lai khdng nam trén duding tran.

H‘lnh ¢ vé méot tif gide ndi tiép maot dU’dng tr(‘m v] ti glac cé bﬁn dlnh nﬁm trén dubng trbn

EEE) Em hay do cac gbc déi nhau A va C clia 1 gidc ABCD trong HD2 va tinh téng
A+C. So sanh két qua clia em véi cc ban.

Téng quéat, ching ta cé dinh I sau day vé t8ng s do céac gac ddi nhau clia mét tir gide
noi tiép.

Pinh 1i

ﬂ Trong mot tif giac noi tiép, tdng sd do hai géc ddi nhau bing 180°.

GT | T gidc ABCD ndi tiép (0).

KL | A+G=180% B+D=180°
Chiing minh
Do hai diél B, D chia dudng trdn (O) thanh hai cung
BCD va BAD nén sd BCD+ sd BAD = 360°,

Do A va C Ia cac gbe nai tiép cha dudng trén (O) 14n Hinh .31
Iugt ch&n cung BCD va BAD nén

A+C =%sd BCD +%sd BAD = 180°.

D

Tudng ty, B+D =180°.
 Vidu2 J Cho t gidc ABCD ndi ti€p duding tron (O) nhu
© Hinh 9.32. Hai duting thang AB va DC cét nhau tai X.

Biét ring DAB=70°, ABC=130° Tinh s& do clila c4c r—"x
gbc BCD va BXC. Hinh 8.32

GIal. V1 ABCD |a tir giac noi tiép duding trdn (O) nén céc gée ddi dién cé téng sé do
bang 180°.

Do dé DAB+BCD = 180°, hay BCD = 180° — DAB = 180° - 70° = 110°.
Tudng tu, ta cé: ABC +CDA=180°, hay CDA =180°— ABC = 180° —130° = 50°,
Vitdng cac géc trong tam giac AXD bang 180° nén:

BXC = AXD_ 180° —- DAB - CDA = 180° - 70° — 50° = 60°.

...................................................................................................................................

a) Chiing 16 réing t gidc BCEF ndi tiép mdt duding tron cb tam I?ﬂrung diém cha canh BC.
b) Tinh s6 do cla cac géc BFE va CEF.
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éél‘ Thi thach nhé 1

Cho ti1 gide ABCD, biét ring cac dudng trung truc clia ba doan thing AB, AC, AD
déng quy tai mot diém. Hay gidi thich vl saoc ABCD |4t gi4e ndi tiép.

: ﬁ Pudng trdn ngoal tiép hinh chif nh&t va hinh vudng

Vé hinh chir nhat ABCD va giao diém M cla hai
dudng chéo AC va BD (H.9.33).

a) Hay giai thich vl saa diém M c4ch déu bén dinh
cUa hinh chi nhat ABCD.

b) Chiing 8 rang hinh chid nhat ABCD néi tiép mét
dudng tron cé ban kinh bang niia dudng chéo hinh
chi nhat.

ZE5 Cho hinh vuéng ABCD c6 canh béng 3 cm (H.9.34).

Hay x4dc dinh tam, v& dudng trdn ngoal tiép hinh
vuéng ABCDva cho biét ban kinh clla duding tron dé.

Ti hai hoat déng trén, ta c6 khing dinh sau:

SErANSPANERANERAGERAERAad ‘E

a DUONG TRON NGOAITIEP HINH CHO' NHAT VA HINH VUONG

M

Hinh 9.33

*0

| m
BS_a3cm _~C

Hinh 9,34

Hinh chil nhat va hinh vuéng la céc t gidc néi tiép. Dudng trdn ngoai tiép clha
chling c6 tdm la giao didm cha hai duding chéo va béan kinh bing mét nira do dai

duding chéo.

. > B ~ a a - .- " - # ~ L]
‘@ Véi diém A cho truéec nam trén dudng tron (O), cé bao nhiéu hinh vuéng cé mét dinh

12 A nditiép dudng tron (0)?

Cho hinh chii nhat ABCD cé AB =3 cm, AD = 4 cm. V@& dudng tron (O; R) ngoai tiép

hinh chi nhdt ABCD va tinh ban kinh R.
Gial

Goi Oa giao diém clia ACva BD. V& dudng tron tam O
ban kinh R = OA. Pudng tron (O; R) vira vé ngoai tiép
hinh chil nhat ABCD (H.9.35).

Ap dung dinh If Pythagore cho tam gidc ABD vudng tai A,
ta cé:

BD? = AB2 + AD?=132 + 42 =25 nén BD = 5 cm.

Do dé, ta cé R:%:Z,S cm.

|e:

4 cm D
3ecm
0
C
Hinh9.35
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Cho hinh thoi ABCD cé cac canh bing 3 cm. Goi M, N, P, Q lan lugt 1a trung diém clia
AB, BC, CA, AD. Chiing 6 rang t(r gidc MNPQ |1a hinh chil nhat va tim ban kinh duéing
tron ngoai tiép cla t giac dé.
r s 8 E

€2 Thi théch nhé 2

Néu cac hinh chil nhat cé chung mét dudng chéo (vi du

nhu hai hinh chil nhat ABCD va AECF trong Hinh 9.36) 4 c

thl c4c dinh cha ching cé cung n&m trén mdt dudng

tron khéng?

F D
Hinh 9.36

9.18, Cho ABCD la t(1 gidc ndl tiép. Tinh sé do cla cac gbc con lai cla tir gidc trong méi
trudng hgp sau:
a) A=60", B=80"; by B=70°, C =90"
¢) C=100°, D = 60", d) D=110°%, A= 80",

9.19. Cho diém /n&m ngoai dudng tran (O). Qua / k& hai duding thang I&n lugt c4t (O) tal
@diéﬂ;ﬁﬁ va&D sao cho A nam gilrta B va I, C nam gilra D va I. Chiing minh rang
IBD=ICA,IAC=IDBvaiA-I1B=IC- ID.

9.20. Cho hinh binh hanh ABCD ndi tiép duding trdn (O). Chiing minh rdng ABCD 1a hinh
chir nhat.

8.21. Cho hinh thang ABCD (AB song song vdi CD) ndi tiép dudng tron (0). Chling minh
rang ABCD la hinh thang cén.

9.22. Tinh dién tich cia maét hinh chi nhat, biét rang hinh chid nhat dé cé chiéu dai gdp
hai I4n chiéu réng va ban kinh duding trdn ngoai tiép bang 2,5 cm.
9.23, Ngudita mudn dung mdt khung céng hinh chi nhat réng 4 m va cao 3 m, bén ngoai

khung c8ng dudc bao bdi mét khung thép dang niia dudng trdn nhu Hinh 9.37. Tinh
chiéu dai clia doan thép lam khung nira dudng tron dé.

4m

am

Hinh9.37
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Khai niém, thuatngit Kién thic, kinang

« Da gidc, da gidcdéu « Nhan dang da gidc déu. Nhin biét nhitng hinh phdng déu trong
- Dinh, canh, géc cla dagisgc 1 nhién, nghé thudt, kién tric, cng nghé ché tao,..
« Phép quay « Hhidn biét vé dep cia thé gidi t nhién biéu hién qua tinh déu.
« Nhan biét phép quay. Md 1 dugc cdc phép quay gil nguyén hinh
da gidc déu.

Ching ta da biét tam gidc déu dugc tao bdi ba canh b&ng nhau, hinh
vudng duge tao béi bén canh bing nhau. Han nifa, cac géc trong méi
hinh dé bang nhau. Trong bai nay cdc em sé& dugc hoc vé nhiing hinh
tuong tu nhu vay nhung s& canh cé thé nhidu han, ching dudc goichung
l& c4c da giac déu.

n DA GIAC PEU

w
{I‘..‘ Da gléc
— Nhiing hinh nhu Hinh 9.38 dudc goi chung la cac da giéc.

A
E
B D Q
c a b) c) d)

Hinh 9.38

— Céc da gidc ABCDE (H.9.38a) Ia nhiing hinh gém nam doan thdng AB, BC, CD,
DE, EA, trong dé bét kI hai doan thdng nao cé mat diém chung ciing khéng ciing
nam trén mot dudng thang. Pa gidc ABCDE c6 nam dinh |a céc diém A, B, C, D, E;

nam canh la cac doan th&ng AB, BC, CD, DE, EAva nam géc la cac goéc EAB, ABC,
BCD, CDE, DEA.

— Né&u véi mot canh bét ki, cac dinh khdng thudc canh dé déu ndm vé mot phia ddi
véi duding thang chilfa canh dé thi da gidc duge goi la da gldc 18i. C4c da gidc trong
Hinh 9.38 a, b, d |a c4c da gidc 16i. Pa gidc trong Hinh 9.38¢ khéng phai da giac 18i.

2
ﬁ ba gldc déu

IEEJ) Ta da biét cac tam gide déu va hinh vuang cé cac dinh nim trén mat dudng tran.
Ta dung mét da giac 16i 5 canh ¢6 cac dinh ndm trén mét dudng trdn nhu sau:

— Vé dudng tron tdm Oban kinh A.

EERERES

Jos



— Lan luoct 1dy cac didm A, B, C, D, E trén duding trén

A — ~FE
theo th( tu ngugc chiéu kim déng hé (hoic theo
chidu kim déng hd) sao cho: .
AOB=BOC:COD=DOE=EEE=3650 = 72°, . ‘V

Em hay gidi thich vl sao cdc canh va céc géc clia da

. gidc ABCDE bang nhau (H.9.39). o
g8 Hinh 9.39

Pa gldc ABCDE nhu Hinh 9.39 dudc goi la mot da gide déu. Tdng quét, ta ¢6 dinh nghla:
ﬂ Pa gidc déu 12 mdt da gidc 181 cé cdc canh bang nhau va cac géec baing nhau.

dudng trén, dudc goi la duéng trdn ngoai tiép da gidc, tam duding trdn dude goi la tam

Ngudi ta ching minh duge ridng céc dinh clia méi da giac déu ludén cling nadm trén mét
Lcﬂa da gidc va da gi4c dudc goi 14 ndi tiép dudng trén dé.

h Né&u mdt luc gidec déu (da giac déu 6 canh) ndi tiép S
dudng tron ban kinh 2 cm (H.9.40) thl dé dai cac canh / \
cla luc gidc déu bang bao nhiéu centimét? Sé6 do cac F{ c
géc clia lue gide déu bang bao nhiéu do? \ /

VIE:LURE Y a) Dudi day 1a hinh céc da gide déu thuding gap g
trang hinh hac (H.9.41). nii 940
Tam gisc déu Hinh vuéng Ngu gide déu Lyc gidc déu Bat giac déu

Hinh9.47
b) Trong nghé thudt, kién tric, cong nghé ché tao va thé giéi ty nhién ¢6 nhiéu hinh
phéng cé dang da gidc déu. Nhilng hinh phing nay khéng chi dep V! su can ddi hai
hoa ma cdn 18i uu trong viéc sép xép va st dung (H.9.42).

L o A

m s
I
(A
T
Gach lat hinh vudng Trang tri bang tam gidc déu M43t ban hinh bat gidc déu
; FEEECETaECY
i & cece et
i @ ceeccdute
H A e
SefeSelelel
M3t dé dinh 6c Hép dung bdnh keo Cic 16 16 ong

Hinh9.42

sesersl
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~1 ) Trong céc hinh phang duéi day, hinh phing nao c6 dang 12 mét da giac déu?

Hinh a Hinh b Hinh ¢ Hinhd

Giai. Ta thdy da gidc trong hinh a khdng phai da giéc 16i, da gidc trong hinh b 1a hinh
thoi cé cac géc khéng bang nhau, da giac trong hinh c 12 bat gide cé c4c canh khéng
bang nhau, da gidc trong hinh d 1& hinh vuéng. Do vay chl ¢6 hinh phing trong hinh d

............................................................................................................................................

Cho tam gidc déu ABC cé canh 6 cm. Trén
canh AB |8y céc diém M, N; trén canh BC Idy céc diém
P, @Q; trén canh CA ldy cac didm E, F, sao cho céc
doan thdng AM, MN, NB, BP, PQ, QC, CE, EF, FA déu
bang 2 cm nhu Hinh 9.43. HAi MNPQEF c6 12 mét luc
gidc déu hay khéng?

Giai (H.9.43).

Theo Hinh 9.43, ta thdy MNPQEF |a mot da gi4c 16i. Hinh 9.43

Ta c6 % = % = % Theo dinh Ii Thalés ddo cho tam gidc ABC va duding thing MF
thl MF I/ BC.

Suy ra %:%:%_ Do dé MF=§3£=2 cm. Tuong tu, NP = QE =2 cm.

Vay luc gidc MNPQEF c6 tdt ca cdc canh bang nhau.
Mat khéc, tam gidc AMF |a tam gidc déu v AM = MF = FA =2 cm nén
FMA = 60° va FMN = 180° - FMA = 120",

Tuang tuf cdc gbe tai cac dinh N, P, Q, E, F clia luc gidc MNPQEF déu bing nhau va

. bang 120°. Vay luc gidc MNPQEF cé cac canh va cac géec bing nhau. Do dé MNPQEF
la luc gidc déu.

K M
Cho M, N, P, Q, K Ian Iugt 1a trung diém cla cac canh -
AB, BC, CD, DE va EA clha ngil gid&c déu ABCDE
(H.9.44). Hdi MNPQK c¢6 phai & ngl gidc déu hay
5 Q N
khéng?
D P C
I pe Hinh 9.44



€2 Thit thach nhé 1

Cho mét bat gidc déu (da gidc déu 8 canh) ndi ti€p mot dudng
tron tam O (H.9.45). HAl méi gbe clia bat glac déu c6 s6 do
béng bao nhiéu?

a PHEP QUAY

ﬁj Phép quay

.
[ ]

[}EE D& bay ban &n cho nhiéu ngudi, cdc nha hang thuding sif

dung ban xoay cé hinh tron va quay dugc quanh tdm cla
hinh trén. Bat mét chiéc cdc nhd & vi trl diém A trén ban
xoay hinh trdn véi tdm O sao cho diém A khac diém O.
Khi quay ban xoay thuan chidu kim déng hd (H.9.46) thi
chiéc cdc di chuy8n dén mot vj tri méi la diém B.

Em hay so sanh khodng cé4ch tif hai diém A va B dén

diém O. Hai diém A, B ¢4 ciing nam trén mot duding
tron tam O hay khdng?

LK) Trén ban xoay tam O, vé tam gide déu ABC néi tiép mét

L

dudng trdn (O) va hai tia OA, OB (H.9.47). Khi quay ban
xoay thuan chiéu kim déng hé dé tia OA di chuyén triing
véi tia OB (& vi tri ban d4u), diém A cé di chuyén dén vi tri
clia diém B khéng va sé di chuyén trén cung trdn nao cia
duding tron (O)? Khi dé, diém C sé di chuy@n dén vj tri
cia diém nao?

/
\

PN

S
Hinh 9.45

Hinh 8.46

\
)

Hinh 8.47

Trong HD2 va HD3, ta da thiyc hién mat phép quay tdm O dé quay tia OA theo chiéu
kim déng hé @én tia OB va diém A khi di chuyén tao thanh cung AB clia duding trdn
(O; OA). Ta n6i phép quay nay bién diém A thanh diém B. Cu thé ta ¢6 khai niém phép
quay nhu sau:

]

o

Phép quay thuan chiéu a® (0° < 0 < 360°) tam O giif nguyén diém O, bién diém
A khéc diém O thanh diém B thudc duding tran (O; OA) sao cho tia OA quay
thuan chiéu kim déng hé dén tia OB thl diém A tao nén cung AB c6 sé do o?
(H.9.48a). Pinh nghia tudng tu cho phép quay ngudc chidu o tam O (H.9.48b).

Phép quay 0° va phép quay 360° giif nguyén moi diém.

A B8

tnr--l,_..f
A*___ =)

a b
) Hinh948 )

ﬂ?l



‘@ a) Phép quay ngugc chiéu 180°tam Obién didm A thanh diém A’ Héi diém A'c6
d&i x(ng véi diém A qua O hay khéng?

b) N&u phép quay thuan chiéu o tdm O bién diém A thanh didm B thl phép quay
ngudc chiéu o tam O c6 bién diém B thanh diém A hay khong?

'S ) Cho tam gide déu ABC ndi tiép duding tron (O)
nhu Hinh 9.49. Hay cho biét cac phép quay ngugc
chidu 1&n lugt 120°, 240°, 360°v4i tdm O sé bién céc
dinh A, B, C thanh nhiing diém nao?

Glal. Cac phép quay ngugc chiéu 1an lugt 120°, 240°,
360° vdi tam Obién céc didm A, B, C thanh nhiing diém Hinh 9.49
tudng (ng dudc cho bdi bang sau:

Binh
Phép quay A|lB|C
hgudc chidu
120° B|lC| A
2409 C|A|B
360° Al B]|C

................................................................................................................................

Ngut’n ta néi ba phép quay trén bién tam gidc déu ABC thanh chlnh né hay céc phép
quay nay gill nguyén tam gidc déu ABC. Tdng quét, ta cé khdi niém va két qua sau:

Mét phép quay duogc goi la gili nguy&n mot da gidc déu 76 néu phép quay dé bién
mdi diém ciia 76 thanh mot didm cla 76.

Ngudi ta chi ra rdng néu médt phép quay bién cac dinh cla da gidc déu 76 thanh céc
dinh cla 76 thi phép quay dé gill nguyén 7.

Cho hinh vudng ABCD néi tiép duding trdn (O) nhu Hinh 9.50. 5 g
a) Phép quay thun chidu 90° tam Obién c4c diém A, B,

C, D thanh nhiing diém nao? Phép quay nay cé gil O
nguyén hinh vuéng ABCD khéng? - .
b) Hay liét ké thém ba phép quay khac vdéi tam O theo D c

chiéu kim déng hé gill nguyén hinh vudng ABCD. Hinh9.50

111 ) Cho didm Ova diém A khéac diédm O (H.9.51).
Phép quay ngudc chiéu 60° tam O bién diém A thanh
didm A" X&c dinh diém A’ theo huéng din sau; V&

duding tran (O; OA) va tia Ox sao cho AOx = 60°, tia Ox
cét duding tron (O; OA) tai diém A'(H.9.51).

IBB
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62’ Thir thach nho 2
Hay liét ké 6 phép quay gill nguyén mét luc giac déu ndi tiép mét duding tron (O).

9.24. Trong céc hinh phiing sau (H.9.52), hinh no 12 hinh phing c6 dang da giéc déu?

IH.

Hin h 9.52

9.25. Trong cac hinh dudi day (H.9.53), hinh nao vé hai diém M va N thod man phép
quay thuan chidu 60° tam O bién diém M thanh diém N?

s LL/

Hinh 9.53

a)

9.26. Cho tam gidc déu ABC ndi tiép dudng tron (O) ban kinh 2 cm. Tinh dd dai cac canh
clia tam giac ABC.

8.27. Cho hinh thoi ABCD cé A= 60". Goi M, N, P, Q14n lugt |a trung diém cla AB, BC,
CD, DA. Chiing minh rAing MBNPDQ 14 lyc gi4c déu.

9.28. Cho tam gidc déu ABC ndi tiép dudng tron (O)
nhu Hinh 9.54. Phép quay nguge chiéu 60°tam O bién
cac diém A, B, C |an Iuct thanh céc diém D, E, F. Chiing

c
minh réng ADBECF I3 mét luc gi4c déu. l
g.29. Liét k& nam phép quay gil nguyén mdt ngil gidc B
déu nditiép mot duding trdn tadm O. Hinh 954
Vi tri cao nhdt

9.30. Cho vdng quay mat trdi gdm tam cabin nhu Hinh Y
9.55. Héi dé cabin A di chuyén dén vj trl cao nhét th) {":;5 f\';}
véng quay phai quay thuin chidu kim déng hé quanh
tdm bao nhiéu d§? 'ﬂ! R G'ﬁ

KR AR

Lo\

Hinh 9.55
o |
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Vidul

Cho 10 giac ABCD ngi tiép dudng trén (O). Biét rang
AOB =120° BOC =40°, COD=280° Tinh s§ do céac
gbc cla ti gidc ABCD.

Giai (H.9.56). Xét duding tron (O0), ta c6:

ADB:%AOB:GO” (g6c ndi tiép va géc & tam ciing

chin cung AB);

e —

Hinh 8.56

BAC = BDC = ~BOC =20° (cac gée ndi tiép va gée & tam cling chidn cung BC );

2

CAD = %COD = 40° (g6c ndi tiép va gée & tam cling chan cung CD).

Suy ra BAD = BAC +CAD =60° va ADC = ADB +BDC = 80°

Vi cac géc déi nhau cila t& gidc ndi ti€p ABCD cé tdng bing 180° nén

. ABC = 180° - ADC = 100° va BCD=180° - BAD = 120°

| Vidu2

. Cho luc gi4c déu ABCDEF.,

a) Tinh sé do céc qéc BCF, BDF, BEF.

b) Goi O la tam cua lyc gidc déu. Hay chi ra ba phép

..................... rennsserssni

quay tam Ogil nguyén tam giac ACE,
Giai (H.9.57).

a) Luc gidec déu ABCDEF c6 cac gbéec bang 120° va noi

tiép mot duding tron (0O). Khi dé, céc tf gidc ABCF, ABDF,
ADEF nai tiép (0).

Vivay BCF =180° - BAF = 180° - 120° = 60°.
Tuong ty, BDF = BEF = 60"

b) Tuang 1uf cau a, céc géc clia tam gidc ACE déu bang 60°, hay ACE |4 tam gidc déu
va ndi tiép duding trdn (O). Nhu vay, ba phép quay tam O gill nguyén tam gidc ACE

|a ba phép quay thuan chiéu I&n Iugt 120°, 240°, 360° vdi tam O

|90



9.31. Cho tam gidc ABC cé cac dudng cao AD, BE, CF. Chiing minh rang BCEF, CAFD,
ABDE la nhiing t gidc nai tiép.

9.32. Cho tf gidc ABCD ndi tiép dudng trdn (0), AB cit
CDtai E, ADcit BCtai Fnhu Hinh 9.58. Biét BEC = 40°
va DFC = 20°, tinh s do cac géc clia tit gidc ABCD.

9.33. Cho hinh vuéng ABCD c6 canh b&ng 4 cm. Tinh chu vi,
dién tich clia cac duding tron ndi tiép va ngoai tiép hinh
vudng ABCD. Hinh 9.58

9.34, Biét réing bén dinh A, B, C, D clia mét hinh vuéng cling ném trén mdt dudng trdn
(O) theo thif tu ngude chiéu kim déng hé. Phép quay thuan chiéu 45° bién cac diém
A, B, C, D lan luct thanh cac diém E, F, G, H.

a) Ve da giac EAFBGCHD.
b) Pa gidc EAFBGCHD cé phai la mét bat giac déu hay khéng? Vi sao?

9.35. Cho ngil gidc déu ABCDE néi tiép dudng tron (O) A E
nhu Hinh 9.59.
a) Hay fim mét phép quay thuan chidu tdm Obién diém
A thanh diém C. B D
b) Phép quay trén sé bién c4c diém B, C, D, E Ian Iuot \ /
C

thanh nhiing diém nao? Phép quay nay cé gil nguyén .
ngll gidc déu ABCDE khong? Hinh9.59

9.36, Ngudi ta mudn lam mdt khay dung banh keo hinh luc gidc déu c¢6é canh 10 cm va
chia thanh 7 ngan gém mat luc gidc déu nhd va 6 hinh thang can nhu Hinh 9.60. Hai

luc gide ddu nhd phai cé canh bang bao nhiéu dé né cé dién tich bang hai I&n dién tich
méi hinh thang?

Hinh 8.60

o |
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A. TRAC NGHIEM

9.37. Khang dinh nio sau day la dang?
A. Géc ndi tiép cb sd do bang sd do cung bj chin.
B. Gdc c6 hai canh chifa cae day cung clia dudng tron la gée néi tiép dudng trdn dé.
C. Gdc ndi tiép c6 sd do bang mét nira s do cung bj chén.
D. Géc cé dinh nam trén dudng trén 1a géc ndi tiép duding tron dé.

9.38. Cho tif gidc ABCD ndi tiép mét duding tron c6 A-C =100° Khing dinh nao dudi
day la dung?

A. A=80° B. C=80° C. B+D=100° D. A=140°
9.39. Pa gidc nao dudi day khéng ndi tiép mot duding trdn?

A. Pa gidc déu. B. Hinh chil nhat.

C. Hinh binh hanh. D. Tam gidc.
B. TU LUAN

9.40. Cho tam gidc ABC c6 céc duding cao BE, CF cét nhau tai H. Goi M 1a trung diém
clia BC va 114 trung diém cla AH. Chiing minh rang:

a) Tii gidc AEHF néi tiép duding tron tam f; \
b) ME, MF tiép x(ic véi duing trdn ngoai tiép tl gide AEHF. / |

9.41. Cho tam giac ABC ndi tiép duding tron (0). Goi M, N, P 1an luct 1a trung diém cila

cac canh BC, CA, AB. Chiing minh rang céc t( gidc ANOP, BPOM, CMON |4 céc ti
giac ndi tidp.

9.42. Cho mot hinh lyc giAc d&u va mot hinh vudng cing 4l o |
ndi tiép mat dudng tron. Biét rang hinh vudng cé canh
bang 3 cm. Tinh chu vi va dién tich cha mét hinh [
luc gidc déu da cho. ‘ 9 )
9.43. a) Phép quay thuan chiéu 45°tam O bién cdc diém .
A, B, C, D14n lugt thanh cac diém A', B, C', D'(H.9.61). o c
Hay vé tl gide A'B'C'D. Hinh 9.61
b) Phép quay trong cau a bién cac diém A’ B, C', D' ,
thanh nhiing diém nao? %a
9.44. Ban Lan mudn c&t hinh ngéi sao ¢6 dang nhu A__ B B )
Hinh 9.62 (trong d6 ABCDE |a mét ngi gidc déu). f \ :
Lan gdp dai td gidy, v8 mdt nla ngdi sao va cét E SR C / ‘
theo nét vé. Géc tao bdi IUGi kéo va nép gdp lic D /

dau bang bao nhiéu? , 1

Hinh 9.62
I 92
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Chucng FMOT SO HINH KHOI HISHHfiE'
! TFI C QUAN
X [PIRONGIHUC IEN s
o -« s s

(6 rat nhieu cac vat dung trong doi song

hang ngay e dang hinh tru, hinh ciu hay
hinh non. Chuong nay sé qitp cacem tim
hiéu'mot vai yeu to quan trong aia cac
hinh nay. Qua do Gcemse biet cach tinh,
chang han mot thing hinh tri'chiia duoc
bao nhiéu lit nudc, hay lam mot diécnon
giay cho doi van nghé nhuthé nao,...

" HINH TRU VA HINH NGN
| i S ¥ 1

\ Khaéi niém, thuatngir Kién thire, ki nang /
« Hinh try + Ma ta dudng sinh, chiéu cao, ban kinh ddy ctia hinh tru; dinh, duéng sinh,
« Hinhnén chiéu cao, ban kinh ddy ctia hinh non.
» Dudng sinh + Taolip hinh tru va hinh nén,

+ Tinhdién tich xung quanh va thé tich cia hinh tru, hinh nén.
+ Gidi quyét mot s van dé thuc tign gdn vdi viec tinh thé tich, dién tich
xung quanh ctia hinh tru, hinh ndn.

Peén 16ng, nén 14 & Hinh 10.1 1a
nhiing vat dung quen thudc cd
dang hinh tru, hinh nén. Trong
bai hoec nay, ching ta sé fim
hiéu mét sé yéu td co ban vé
hinh tru, hinh nén va nhitng van
dé thuc ti€n gin véi viéc tinh
dién tich, thé tich cla ching.

Hinh 10.1

93'



ﬂ HINH TRU

a P
> Nhan biét hinh tru
1. Hop sua (H.10.2a) cé dang mét hinh tru.
Mat s8 yéu t8 clia hinh tru dugc chi ra trén Hinh 10.2b.

2. Khi quay hinh chi nhat O'ABO mét vong quanh OO
c¢6 dinh thl ta duge mét hinh tru (H.10.3), trong dé:

— Hai day cta hinh try 1a hai hinh trén b&ng nhau

(0% O'A) va (O; 0B). a) b) Ban kinh day

i Hinh 10.2
— Mai dudng sinh la mét vitri cda AB khi quay. Vay hinh

tru c6 vé sd dudng sinh. R = O'A = OB goi la ban kinh A o m

ddy cla hinh tru.
)
— Dd dai cha doan OO’ goi la chiéu cao cla hinh tru.
Céc dudng sinh bang nhau va bang 00", B 0

Hinh 10.3
L)
‘EI Néu mét sé dd vat cé dang hinh tru trong ddi séng.

=

Mét s6 y&u té cia hinh tru:

Chiéu cao: h = O'0.
Béan kinh day: R = OB.
Budng sinh: I = AB.

Vidu1

Hay ké tén mét ban kinh ddy va mét duding sinh cdia hinh N
tru trong Hinh 10.4. Cho biét chiéu cao clia hinh tru nay. E

Glal

wa Q|

O'M 12 mét ban kinh ddy cia hinh tru.

. EF1a mét dudng sinh cla hinh tru.
. Chiéu cao O'0= 10 cm.

Hinh 10.4

K& tén cac ban kinh day va dudng sinh cdn lai cdia hinh tru c6 trong Hinh 10.4.
I 94
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Chii y. T mét hinh tru, néu ta cat rdi hai day va cat theo mét duding sinh nao dé rdi trai
phéng ra thl ta dugc mét hinh phéng (gbm hai hinh trén va mét hinh ch nhat) nhu
Hinh 10.5 goi 1a hinh khai trién clia hinh tru da cho.

Hinh 10.5 @

Chuén bi mat bang gidy cling hinh chit nhat ABCD véi AB = 8 em, BC = 15 cm.
Cudn bing gidy lai sao cho hai canh ABva DC sat vao nhau nhu Hinh 10.6 (dung
bang keo dén), ta duge mét hinh tru (khéng cé day). Hay cho biét chigu cao va chu vi
day cua hinh tru dé.

B C /-—_-\\ o
R e i
8| [¢
— —_—
\‘__ """" A
A D N ‘_\'-< Vét dan
A D
Hinh 10.6

s

;5 DI&n tich xung quanh va thé tich cta hinh try

IEGE) Ngudi ta coi dién tich hinh chii nhat ABCD chinh la dién tich xung quanh cilia
hinh tru dugdc tao thanh (xem Thuc hanh 1). Cho hinh tru ¢é chiéu cao h= 9 cm
va ban kinh ddy R =5 cm. Tinh dién tich mé&t xung quanh c0a hinh tru.

Mét cédch téng qudt, ta ¢é cdng thilc tinh dién tich mat xung quanh (goi tat 1a dién tich
xung quanh, ki hiéu la S, ) cua hinh tru nhu sau:

Sy = 2nRh,
trong dé R |a ban kinh day,
h 1a chiéu cao.

o

IE3F) Hay nhic lai cdng thifc tinh thé tich clia hinh ling try diing tam gidc (hosic hinh
lang tru ding td gide) cé dién tich ddy S va chiéu cao h.
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Tuang tu, déi véi hinh tru ta ciing cé céng thic tinh thé tich V nhu sau:

V= 5y, h=nRh,
trong dé S,my la dién tich day,
A la ban kinh day,
h 1a chiéu cao.

Béac Khdi du dinh san lai mét thiing rdc cé dang hinh tru
(sdn méat ngoai va mét ddy la ndp) cé ban kinh day bang
11 cm, chiéu cao bang 30 cm (H.10.7).

wa Qg

a) Tinh dién tich phan c&n san cla thiing réc.

b) Tinh thé tich cla thiung rac (lam tron két qua dén
hang dan vi clia cm?).

11 cm
Giai Hinh 10.7

a) Phan cin san bao gdm mat xung quanh va mét day cia hinh tru.
Theo dé bai,tacé R=11cmva h=30cm. Do dé:
qu = 2nBh=2xn-11 - 30 = 660x (cm?);
Sgay = TA? = 7+ 112 = 1211 (cm?).
Vay digntichcidnsdnla S= S, + Sgay = (660 + 121)n = 781n (cm?2).
b) Thé tich clia thiing rac 12 V = S, - h= 1217 - 30 = 3 6307 = 11 404 (cm?).

Mat thiing nuéc cé dang hinh tru véi chiéu cao bang 1,6 m va ban kinh ddy bang 0,5 m.
a) Tinh dién tich xung quanh cla thing nuéc.
b) Hai thiing chla dugc bao nhiéu lit nuéc?

(Coi chidu day cia thiing khéng déang ké va lam trén két qua & cau b dén hang don vi
cia lit).

a HINH NON

&% Nhan bl&t hinh nén

1. B4 chai, chi tiét cd khi (H.10.8) ¢6 dang mdt hinh nén. M6t s6 yéu t8 cla hinh nén
duge thé hién trén Hinh 10.9b.
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Hinh 10.8

2. Khi quay tam gidc vudng SOA (vudng & O) mdt vang
quanh SO cé dinh thl ta dugc mét hinh nén dinh § A o N
(H.10.9a), trang dé: a)

)

— Pay cia hinh nén 14 hinh trén (O; OA), R = OA goi la ink

ban kinh day cla hinh nén. Puing cao
— M&i duding sinh |2 mat vi tri ciia SA khi quay. Vay hinh Wing

nén c6 vé s6 dudng sinh dai bang nhau. A B

— SO qoi la duding cao cla hinh nén. P dai doan SO Ban kinh

bay
duac goi 14 chidu cao cdia hinh nén. cay

Hinh 10.9

Al
E Néu mét sd dd vat cd dang hinh nén trong ddi séng.
&

u té cta hinh nén:

m,

\ Mot sdy

)]

Pinh: S.

Chiéu cao: h= SO.
Puding sinh: I = SA = SB.

Ban kinh day: R = OA.

Hay ké tén dinh, dudng cao, mét ban kinh day va mot
duding sinh cha hinh nén trong Hinh 10.10.

Giai

binh: S.

Pudng cao: SO.
: M&t ban kinh day. OM.
. M8t dudng sinh: SM.

N/



K& tén cac ban kinh ddy va cac dudng sinh cén Iai cia hinh ndn trong Hinh 10.10.

Chii y. Cho mét hinh nén. N&u ta cat rdi ddy va cat mit xung quanh cda né theo dudng
sinh SA rdi trdi phing ra thl duge mét hinh ph&ng (gébm mot hinh trdn va mét hinh
quat trén) nhu Hinh 10.11 goi la hinh khai trién eda hinh nén di cho.

S
5
\\1
A <
8
>
A (9
Hinh 10.11

Cit mét nla hinh trdn b&ng gidy cing, cé dudng kinh AB = 20 cm va tam la S.

Cudn nla hinh trén dé lai sao cho SA va SB sat vao nhau nhu Hinh 10.12 (dung

bang keo dén), ta duge mot hinh nén dinh S. Hay cho biét dé dai dudng sinh va

chu vi diy cha hinh nén dé.
A

B A B
Hinh 10.12

,‘5 Dién tich xung quanh va thé tich clia hinh nén

E@ Ngudi ta coi dién tich cta hinh quat tran SAB (xem Thuc hanh 2) chinh la dién tich
xung quanh cla hinh nén dugc tao thanh. Cho hinh nén ¢é dudng sinh /=9 cm va
ban kinh ddy r= 5 cm. Tinh dién tich mé&t xung quanh cda hinh nén.

Mat cdch tdng quat, ta cé cdng thiic tinh dién tich mét xung quanh (goi tit 1 dién tich
xung quanh, ki hiéu 1a S, ) clia hinh nén nhu sau:

S;(q - ﬂﬂ,
trong dé r la ban kinh day,
11a dé dai dudng sinh.

B



[EGEY Hay nhic lai cong thic tinh thé tich clia hinh chép tam gidc déu (hoac hinh chép
1 gidc déu) cé dién tich ddy S va chiéu cao h.

Tuong tu, ta cé céng thic tinh thd tich cta hinh nén nhu sau:

1 1
V= 5 Sdéy o gﬂr‘?h,
trong d6 S, la dién tich day,
rla béan kinh day,

| h la chiéu cao.

10)]

. Cho mét hinh nén cé do dai duding sinh bang 10 cm,
ban kinh day bang 6 cm (H.10.13).

a) Tinh di&n tich xung quanh cla hinh nén.

b) Tinh thé tich cta hinh nén.
Gial Hinh 10.13

1
|
I
|
I
I
I
1
+
I

a) Dién tich xung quanh cila hinh nén la S, = nrf==-6-10 = 60n (cm?).
b) Tam gidc SOB vudng tai O nén theo dinh Ii Pythagore ta cé:

OB + SO2 = SB?
62+ 802 =107
S502=100- 36 = 64
: S0 =8 cm.
Thé tich clia hinh nén la V= %nr"-h = %n - 62+ 8 = 967 (cm?).

Tinh dién tich xung quanh va thé tich clia mdt hinh nén cé dd dai duding sinh bang
13 cm va chiéu cac bang 12 cm.

Ngudi ta d8 mudi thu hoach dugc trén cdnh déng
muéi thanh tung déng cé dang hinh nén vdi
chiéu cao khodng 0,9 m va dudng kinh day
khodng 1,6 m. Héi mb6i déng mudi cé bao nhiéu
déximét khdi mudi? (Lam tron két qua dén hang
dan vi).




10.1. Thay dau “?” bang gia tri thich hgp va hoan thanh bang sau vao va:

Hinh Ban kinh ddy | Chiéu cao Dién tich Thé tich
(cm) (cm) xung quanh (cm?) (cm?)
= ) S A i~ —
3 5 ? ?
) 10 ? 50n
8 ¥ | 192w ?

10.2. Cho hinh chif nhat ABCD c6é AB=3cm, BC=4cm.
Quay hinh chi nhat quanh canh AB mét vong, ta dugc
mét hinh tru. Tinh dién tich xung quanh va thé tich ciia
hinh tru tao thanh.

10.3. Khi cho tam gidc SOA vuéng tai Oquay quanh canh
SO mét vdng, ta duge mét hinh nén. Biét OA = 8 cm,
SA =17 cm (H.10.14).

a) Tinh dién tich xung quanh cta hinh nén.
b) Tinh thé tich cda hinh nén.

10.4. M4t bdng dén huynh quang c6 dang hinh tru dugc
dat khit vao mét hdp gidy ciing dang hinh hép chii nhat
(H.10.15). HOp gidy c6 chiéu dai bang 0,6 m, day |a
hinh vudng canh 4 cm. Tinh dién tich xung quanh va thé
tich ciia béng dén (gid sif bé day ciia hdp gidy khéng
déng ké).

10.5. M6t dung cu gédm mot phadn c¢é dang hinh tru va
mé&t phdn cé dang hinh nén véi cac kich thudec nhu
Hinh 10.186.

a) Tinh thé tich cha dung cu nay.
b) Tinh dién tich mé&t ngoai cha dung cu (khéng tinh day
cla dung cu).

10.6. Tinh thé tich clia hinh tao thanh khi cho hinh ABCD

quay quanh AD mét véng (H.10.17).
B 4cm 4

3 ecm

6cm

8 cm

I 100 Hinh 10.17

————

e

m—————30

-

100 cm

Hinkh 10.16




Khai niém, thuatngit Kién thirc, ki nang

+ Hinh cu « Ma t3 tam, ban kinh ciia hinh cdu, mat cdu,
« Mitciu + Tao I3p hinh cdu, mat cdu. Nhan biét phin chung clia mat phing
) va hinh ciu.

« Tinh dién tich mat cdu, thé tich hinh cu.
+ Gidi quyét mgt sd van dé thuc tién gdn vdi viec tinh dién tich mdt cu,
thé tich hinh cau,

Qua béng d4 theo tiéu chudn FIFA (lién doan béng

—_—
da thé gidi) cé dang hinh cau véi dudng kinh khoang ' . \
22 cm (H.10.18). Khi bdm cang qua béng thi thé tich \ -

qua béng bang bao nhiéu?

Hinh 10.18

ﬂ MAT CAU VA HINH CAU

@ Nhé&n biét mét ciu va hinh ciu

1. Ta da biét qua béng (H.10.19) c6 dang hinh céu.
Mot s8 yéu té clia hinh cdu dugc chi ra trén Hinh 10.20.

2. « Khi quay niya dudng tron quanh duding kinh AB cé
dinh ctla nd, ta dugc mot mat cau.

« Khi quay ntra hinh trén quanh dudng kinh AB cé dinh
clia né, ta dugec mét hinh céu. Hinh 10.19

Tam va béan kinh cla nla dudng trén (hinh tron) ciing 1a tAm va bén kinh cla méat ciu
(hinh céu).

Hinh 10.20
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L]
n TIm mét vai hinh anh cia hinh ciu, mat cdu trong thuc té.

-—

Mot sé yéu té clia méat cau:

Tam mét cdu: O.
Ban kinh mét cdu: R = OB.

Vidu1
: Hay k& tén tam va mot ban kinh clia mit ciu trong
Hinh 10.21.
Giai
Tam mét cdu: O.
Mét ban kinh: OP. Hinh 10.21

Ké tén cac ban kinh con lai clia mat cdu trong Hinh 10.21.

ﬂ} Cat mit clu, hinh ciu bdl mét mit phang

m So difa dugc xem la c¢é dang hinh cdu. Nguti ta cét so diia khd dé lam gdo dua
: (H.10.22a). Em thdy miéng gdo c6é dang hinh gi?

E Khi cat déi mét qua cam ¢6 dang hinh cau (H.10.22b), em thdy mat cat cé dang
hinh gi?

Hinh 10.22
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Mét cach téng quat:

1. N&u cit mét hinh cAu bdi mot mat phing thl phan
chung cia mit phdng va hinh cdu (con goi la mat cdl)
la mét hinh trén.

2. Néu cat mot m#t cdu badn kinh R bdi mot mat
phéng thl phan chung clla m&t phéng va mét cdu la
mét duding tron (H.10.23).

¢ Khi mat phéng di qua tam thi dudng tron dé cé ban

Hinh 10.23
kinh R va dugc goi la dudng tron Ion. n
« Khi mat phang khang di qua tam thi dudng tron dé
c6 ban kinh nhé han A.
Cyc Béc

Trai Dét ciia chiing ta dugc xem la c6 dang hinh cdu (nén
con goi la “Pia Cau”) va dudng Xich dao 1a mdt dudng NN T L
tron Idn, dai khodang 40 075 km. Tinh dudng kinh cua __-{.:_-_;;&

Trai B4t (Iam trdn két qua dén hang phan tram cha km). e Xich dao
Giai

Do dudng Xich dao |a mét dudng tron I6n nén ban kinh cla né bang ban kinh clia
Trai bat.

Néu goi A 12 ban kinh Trai DAt thl dé dai cla dudng Xich dao 1a 2R = 40 075 (km).
Do dé, dudng kinh cla Trdi Pat 1a 2R~ 40075 : ©n = 12 756,27 (km).

Khi c&t mét hinh ciu bdi mét mit phdng di qua tam cla hinh ciu dé duge mét hinh
trdn cé dién tich 25z ecm?. Tinh bén kinh cla hinh cAu.

B DIEN TICH MAT CAUVATHE TICH HINH CAU

5]
ﬁ Dién tich mt c4u va thé tich hinh c4u

315E) Ngudi ta thdy réng lugng son cén ding dé son kin .

mét mét cau ban kinh A béng véi lugng san cdn dling
dé san kin mét hinh trén béan kinh 2R (khi do day cia
I6p san nhu nhau) (H.10.24). TU d4, em hay du doan
céng thic tinh dién tich mat cdu ban kinh A. Hinh 10.24

m S dung mét hinh cdu ban kinh B va mét cée thuy tinh ¢6 dang hinh tru ban kinh
day R, chiéu cao 2 R. Ban dau dé hinh cau n&m khit trong chiée cde cé ddy nude.

BErESSERA RN N
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Ta nhdc hinh cdu ra khoéi céc thuy tinh hinh tru (H.10.25).

Hinh 10.25

Po db cao cdt nudc con laitrong chiéc céc, ta thay dé cao nay chibang % chiéu cao

clia chiée cdc hinh tru. Tir 46, em hdy du do4n céng thie tinh thé tich hinh clu
ban kinh A.

Ngudi ta chifng minh duge céng thiie tinh dign tich m&t cAu va thé tich hinh cdu c6 ban
kinh R la:

Tinh di&n tich mat cdu va thé tich hinh c4u c¢é ban kinh b&ng 10 cm.
Giai

Dién tich mét cdu Ia: S = 472 = 4+ 102 = 400~ (cm?).

Tha tich hinh cau la: V :%nR:‘ _ 4. .40 = 40007

% 3
Vandung1

Em hay tra 18i cAu hdi chia tinh hudng mé du.

© Ban Trang c6 mét bé cd c6 dang mét phan hinh ciu véi
dudng kinh b&ng 20 cm (H.10.26). Khi nuédi cé, Trang

thuding dé vao bé Iudng nudc ¢é thé tich bang % thé tich (- I

(cm?3).

S

cla hinh cdu. Tinh thé tich nudc ban Trang da dd vao bé ca.
(Lam trdn k&t qua dén hang dan vij clia cm?).

]
-~

-

Gial Hinh 10.26
B4n kinh cla hinh cdu 12 20 : 2 = 10 (cm).
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. 4 4
Thé tich clia hinh c4u 1a V =§nR3 =g 103

Thé tich nudc ban Trang sif dung dé dd vao bé c4 la:

2 4000% _ 8000n ~2 793 (cm?).
3 3 9

4000

(cm3).

Vandung2

Khinh khi cdu diu tién duge phat minh bdi anh em nha
Montgolfier (ngudi Phap) vao nam 1782. Chuyén bay
diu tién cla hai anh em trén khinh khi cdu duoc thuc hién
vao ngay 4 thang 6 nam 1783 trén bau trdi Place des
Cordeliers & Annonay (nuéc Phép) (theo cand.com.vn).
Gia sif mot khinh khi cdu cé dang hinh cdu véi dudng
kinh b&ng 11 m. Tinh dién tich mat khinh khi cdu dé
(lam trdn két qua dén hang don vi clia m2).

10.7. Thay déu “?" bang gia tri thich hgp va hoan thanh badng sau vao vé:

Hinh 10.27

Hinh Béan kinh (cm) | Dién tich m&t cdu (em?) | Thé tich hinh cdu (cm?3)

3 ? ?

? 100n ?

' ? ? 972x

10.8. Mot cAc dung ba vién kem c¢é dang hinh cdu, mai vién déu cé ban kinh bang 3 cm.
Tinh thé tich chia kem dung trong céc (Iam trdn két qua dén hang don vj clia cm3),

10.9. Mdt qua béng da cé chu vi clia duding trén 16n bang 68,5 cm. Qua béng dudc ghép
ndi bdi cac miéng da hinh luc gidc déu mau trdng va den, méi miéng cé dién tich bang
49,83 cm?2, Hbi cn It nhdt bao nhiéu miéng da dé lam qua béng trén? (Coi phdn mép
khau khéng dang ké).

10.10. H&ng n&m cl dip Tét dén Xuan vé, dan lang Thuy Linh, phudng Linh Nam, quén
Hoang Mai, Ha Nai lai td chic I& hi vat cdu truyén théng. Trong I8 hdi cé sif dung mat
qua cdu dugc tién bang gb, dudng kinh khodng 35 cm, son dé mét ngoai. Tinh dién
tich m&t ngoai cla qua cau gd néi trén.
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LUYEN TAP CHUNG J
-

M6t hinh tru ¢6 ban kinh ddy bang 1 cm va chiéu cao TN

bé’mg 2 cm. Ngudi ta khoan di mét phan cé dang hinh nén nhu \_/
:HInh 10.28 th1thé tich phén cén lai clia hinh try bang bao nhiéu? |,
Giai ; )
\ ; cm
Thé tich clia hinh try 1a V, = R2h = - 122 = 2x (cm®).
---- \.'""!--""-
Thé tich phén bj khoan cé dang hinh nén Ia; N Ty
1cm
V, = 1nR2h = 1z 2.2 28 (emd).
3 3 o Hinh 10.28

: Thé tich phﬁn conlaila V= V, v, -ZR-%—:—- (cm®).

-

fi"ﬂt‘lbﬁoj M6t hdp dung béng tennis cd dang hinh tru chia virta
- khit ba qua béng tennis x&p theo chiéu doc (H.10.29). C4c qua
béng tennis ¢é dang hinh céu, dudng kinh 6,4 cm.

a) Tinh thé tich hop dung béng (bd qua bé day chia vé hap, lam
trdn két qua dén hang dan vi cia cm?).

b) Tinh thé tich bén trong hép dung béng khéng bi chiém bdi ba 4
qua béng tennis. o mmmee
Giai 5
a) Chiéu cao hdp dung béng hinh tru la h=6,4 - 3 = 19,2 (cm).
Ban kinh day hdp dung béng hinh tru 1a R = 6,4 : 2 = 3,2 (cm).
Thé tich hép dung béng hinh tru néi trén 1a:
V=nR2h=mn-3,22-19,2~ 618 (cm?3).
b) Ban kinh qua béng tennis 1a R'=6,4 : 2 = 3,2 (cm).
Thé tich clia ba qua béng tennis cé dang hinh cdu li:

Vi= 3-[%11-9‘3J:3+(%ﬂ-3,23]= 412 (cm3).

Thé tich bén trong hép dung béng khang bi chiém bdi ba qua béng tennis 1a;

V"= V— V'~ 618 — 412 = 206 (cm?).
BAITAP

10.11. Cho mét hinh tru cé dudng kinh cla ddy bang véi chiéu cao va cé thé tich bang
2n cm?,

a) Tinh chiéu cao clha hinh tru.

b) Dién tich toan phén clia hinh tru bing téng dién tich xung quanh va dién tich hai
day hinh tru. Tinh dién tich toan phan cia hinh tru trén.

Hinh 1029
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o -5 cm
el
10.1-2. Mét vong bi bang thép ¢é hinh dang (phan 1heE e
gidia hai hinh try) va kich thuée nhu Hinh 10.30. Tinh thé '
tich cia véng bi dé. 10 em . |
) gl
loe -1

10.13. Chiéc mi clia chl hé véi cac kich thuGc nhu Hinh
10.31. Hay tinh t8ng dién tich vai c4n dé lam chiéc mi
(coi mép khau khong ddng ké va lam trén két qua dén
hang phan chuc clia cm?).

35 cm

Hinh 10.31

10.14. Ngudi ta nhdn chim hoan todn 5 vién bi ¢6 dang hinh c4u vao mét chiéce cée
hinh tru dung ddy nudc, méi vién bi c¢6 dudng kinh 2 em. Tinh lugng nuéc tran ra
khéi cée.

10.15. Mt bén chifa xang gém hai nlfa hinh ciu cé duding kinh bang 1,8 m va mét hinh tru
cé chiéu cao bang 3,6 m (H.10.32). Tinh thé tich clia bén chla xang (lam tron két qua

dén hang phan tram clia m3). s

Hinh10.32

10.16. T mdt t&m tdn hinh chi nhat cé kich thudc 50 cm x 240 cm, ngudi ta lam mat
xung quanh cuia cac thiing dung nudc hinh tru cé chiéu cao bang 50 cm, theo hai céch
sau (H.10.33):

e Cdch 1: Go tdm tén ban diu thanh mét xung quanh cha thiing nuée hinh tru.

« Cdch 2: C4t tdm tdn ban diu thanh hai tdm b&ng nhau hinh chif nhét, réi g méi tdm
dé thanh mat xung quanh cta mét thung.

Ki hiéu V, la thé tich cia thung gé dudc theo Cdch 1va V, 12 t8ng thé tich cla hai

thiing gd dudc theo Cédch 2. Tinh ti s8 % (gia sit c4c m8i han 1a khéng dang ké).
2

|

Céch 1:

Cdch 2

l

Hinh 1033
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BAI TAP CUGI CHUONGX

A. TRAC NGHIEM

10.17. Khi quay hinh chil nhat ABCD mét vong quanh canh AB ta dugc mét hinh tru cé
ban kinh ddy b&ng dé dai doan thing

A. AB. B. CD. C. AD. D. AC.

10.18. Cho tam gidc ABC vuéng tai Acd AB=4 cm, BC =5 cm. Khi quay tam gidc ABC
mot vong quanh canh AC ta dude mét hinh ndn cé chiéu cao bang

A. 4 cm. B.3cm. C.5c¢cm. D. 9 cm.
10.19. Dién tich mat cau cé dudng kinh 10 cm la
A. 10% cm2. B. 400%x cm?2. C. 50m cm2. D. 1007 cm2.

10.20. Cho hinh nén cé ban kinh day R =2 em, d6 dai dudng sinh I= 5 cm. Dién tich xung
quanh cda hinh nén da cho bang

A. 10?“ cm?. B. 50x cm?. C. 20x cm?. D. 10 cm2

10.21. M8t mét phang di qua tam hinh c4u, cit hinh cAu theo mét hinh tran ¢é dién tich
9n cm2. Thé tich ciia hinh ciu bang

A, 972% cmB. B. 361 cm3. C. 67 cm3. D. 817 cm3.

B. TU LUAN

10.22. Cho hinh tru ¢6 bén kinh day b&ng 20 cm, chiéu cao b&ng 30 cm.
a) Tinh dién tich xung quanh cta hinh tru.

b) Tinh thé tich clia hinh tru.

S

10.23. Cho hinh nén cé ban kinh ddy bang 9 cm, dé dai
duding sinh b&ng 15 cm (H.10.34).

a) Tinh dién tich xung quanh cla hinh nén.
b) Tinh thé tich cda hinh nén.

c) Dién tich toan phan clia hinh nén bang téng dién tich
xung quanh va dién tich ddy. Tinh dién tich toan phdn
cla hinh nén da cho.

Hinh 10.34
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10.24. Qua béng rd sif dung trong thi ddu cé dang hinh
cau vdéi dudng kinh b&ng 24 cm (H.10.35). Hay tinh:

a) Dién tich bé m&t qua béng.
b) Thé tich clia qua béng.

Hinh 10.35

10.25. DPén trdi cé dang hinh tru khéng c6 mét day vdi dudng kinh day bang 0,8 m va than
dén cao 1 m (H.10.36). Tinh dién tich gidy d4n bén ngoai dén trdi.

Hinh 10.36

10.26. CAc hinh dudi day (H.10.37) dugc tao thanh tif cdc nita hinh c&u, hinh tru va hinh nén
(cé cling ban kinh day). Tinh thé tich cha c4c hinh dé theo kich thuée da cho.

(nmmees
1cm f
— "
A
5cm
6 cm \
L
5cm
e
8cm | S
a) b) c)

Hinh 1037

10.27. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D'canh a. Tinh thé tich clia hinh nén c6 dinh
la tdm O cla hinh vuéng ABCD va day |a hinh tron tiép xdc véi cdc canh cha hinh
vudng A'B'C'D* (H.10.38).

D a C
a/|
N
A s . |8
i Fl i !‘
Al Ao
AT B
Hinh 10.38
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10.28. Ban Khéi cho mgt hon da canh vao mét bé nudi ca hinh try cé duding kinh day
béng 20 cm th nuéc trong bé dang 1&n 3 cm. H&i hdn d4 canh dé ¢6 thé tich béng

bao nhiéu?
10.29. Mét chiéc kem 6c qué gdm hai phdn: Phan phia duéi dang hinh nén cé chiéu cao

gdp doi ban kinh ddy, phan trén 1a nira hinh cdu c6 duding kinh bing dudng kinh day
clia hinh nén phia dudi (H.10.39). Thé tich phAn kem phia trén bang 200 cm3. Tinh thé

tich clia ca chiéc kem.

Hinh 10.39

10.30. M&i nha hat Cao Van L&u va Trung tam tridn 1am Van ho4 Nghé thuat tihh
Bac Liéu c6 hinh dang ba chific n6n 14 16n nhat Viét Nam (H.10.40). Tinh dién tich mét
mai nha hinh nén c¢é dudng kinh bang 45 m va chiéu cao bang 24 m (lam trén két qua
dén hang don vi cha m2).

Hinh 10.40
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Muc tiéu

Sir dung phan mém GeoGebra dévé da thi cla ham 56, gidi phudng trinh mt &n va gidi hé hai phudng trinh

bac nhathai an.

Khdi déng phdn mém GeoGebra Q chon Complex Adaptive System
(CAS) dé thuc hién gidi phudng trinh mét &n va hé hai phuong trinh bac
nh&t hai &n; chon Graphic 2 d& v& dé thj clia ham sé.

ﬂ GIAI PHUGNG TRINH MOT AN

Pé gidi phuang trinh néi chung, phudng trinh bac hai mét 4n néi riéng, ta dung lénh
Solve(<phuang trinh>) hodc Solutions(<phuang tinh>) trén & |&nh cia clfa s CAS,

két qua sé& dugc hién thi ngay bén duéi.
Snfulhr|5(5 “|2x 3= 0)

1
3
- {-13)
1 Sﬂlu'ci::ms(:aa-'{-E — 2)
%

- {1)

Nghiém clia phuang trinh duge biéu
dién dudi dang tap hgp. Chu ¥, ki hidu
{} thé hién phuong trinh vé nghiém.
1 Solutions{3"— 8 x—61 = 0)
-0
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E'»:cll.|ti-::r|s(:<z -2 (v’i+ ﬁ) x—4vb B)

- {z V2,2 \/5}

1

Solve(v5 2 +2x—+v5 =0
1 EW( A )
{ —v30—-v5 an—vﬁ}
— xX= 5 s X = 5

Chay.
« D& nhap can bac hai clia ata go “sqrt(a)”.

« Dé nhap x2 ta g& “x"2".
B GIAI HE HAI PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN

Pé gial hé hai phuang tinh bac nhét hai &n, ta c6 thé sir dung mét trong hai phuong

phép sau:

Céch 1. Sl dung cau I&nh Solve({<phuang trinh th nhit>, <phuadng trinh thit hai>},
{<bi€n sd thi nhat>, <bién sd thil hai>}) hodc Solutions({<phudng trinh thl nhits,
<phuang trinh thi hai>}, {<bién sd thi nhdt>, <bién s& thi hai>}) trén 6 I8nh clia clia s§

CAS, két qua sé& dudc hién thi ngay bén dudi.
1 Solutions({3x+5y = 1,2x -y = —8},{x,y})

K&t qua bén cb nghia: hé co

iz x=-3
nghiém
—t ( ‘-3 2 ) e y=2.
Solutions({2x —y = 1,4x -2y = 2},{x,y}) K&1 qua bén cb nghia: hé co
1 1
1 1 e
= (—v+— y) nghiem 1= 32Y 73
2 2 s
yh.t)' Y.

1 Solve({Sx+y = 4,x—y = 2},{x,y})
- {{x=1,y=-1}}

1 SOIVE({SX—Y =1,3x—-y = _1}1{3‘-?})

- {}

Céch 2. Sl dung l&nh Intersect (<phuadng trinh thid nhat>, <phuong trinh thi hai>) trén
cila s§ CAS dé tim toa dd giao diém cla hai dudng thidng cé phuang trinh tudng ng.

Intersect(3x+y = O,x+y = 2)

- {(-1,3)}
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B VE DO THI CUAHAM SO

Khdi déng GeoGebra va chon ddng thdi hai ché dé Graphic 2 va CAS dé vé dd thi cia
ham s6 y =ax?(a=0) va ham s6 bc nhét y = ax+b (a=0).

— Nhap céng thic ham s6 y =ax? va y = ax +b vao tiing 6 1&nh trong cifa sé CAS.

— Nhay chuét chon nm@ & ddu méi & 1&nh dé vé dd thi ham sd trong cifa s8 Graphic 2.

1 g:y=2x
© - gry=2x
2 h:y = —x+1

© - h:y=—x+1

N

_ Sit dung 1&nh Intersect (<ham s thi nhdt>, <ham sé thit hai>) trén cla sd CAS.
Toa do céc giao diém ciia hai dé thj ham sé s& hién thj bén dudi & dang tap hop.

Intersect(y = 2x%,y = —x+1)

11

- {12 (302)}

Chu y. N&u muén slf dung giao dién tiéng Viét, sau khi khéi dng GeoGebra, chen
Options — Language — Vietnamese/Tiéng Viét. Khi dé, thay vi el phap lénh tiéng
Anh nhu tinh bay & trén, ta diing cti phép Iénh tiéng Viét tuang Ung nhu trong bang
sau (Iiu ¥ réng cli phap 18nhtiéng Viét cé thé khac nhautuy theo phién ban GeoGebra).

Lénh

Cu phap Iénh tiéng Anh

Cu phép lénh tiéng Viét

Gial
phudng trinh

Solve(<phuong trinh>)

Giai(<phuang trinh>)

Solutions(<phuong trini>)

CacNghiem(<phuong trintx>)

Gidi he
phuadng trinh

Solve({<phuong trinh thu nhét>,
<phuong trinh thit hai>}, {<bién
s6 thir nhéts, <bién sé thu hai>})

Giai({<phuang trinh th nhéb,
<phuong trinh thi hai>}, {<bién sd
thif nhats, <bién sé thu hai>})

Solutions({<phuong trinh thi
nhéts, <phuong trinh thu hai>},
[<bién sd thir nhét>, <bién s
thit hai>})

CacNghiem({<phuang trinh thir
nhét>, <phuang trinh thu hai>},
{<bién sd thi nhét>, <bién s6
thir hai>))

Tim giao diém
ciia hai 46 thij

Intersect (<ham sé tha nhédts,
<ham s8 thif hai>)

GiaoBiem (<ham s8 thu nhéb,
<ham sd thir hai>)

n3




Sir dung phdn mém GeoGebra thuc hién cdc yéu cdu sau:
1. Gidi cac phuong trinh sau:

a) @ — 4x + 10 = 0; b) x+;9—1=?;
¢) x2-2(V3-1)x-243=0, gy X1 _x-1__4
x-1 x+1 x%2-1
2, Gidi cac hé phuadng trinh sau:

3 -_ = X+ =5

a) { x—2y=4 b y
2x+y =5, 3x+§/§y=6;
{3x+2y=0 d) XJE—(1+J5)y =1
2x -3y =0; (1—J§)x+yJ§=1.

3. Cho dudng thding (d): ¥y = 2x++J3 va parabol (P): y = X2
a) V& duding thing (d) va parabol (P) trén cling mot mét phéing toa do.
b) Tim toa dé giao diém cla (d) va (P).

| ne



VE HINH DON GIAN VGI PHAN MEM GEOGEBRA

Muc tiéu

Sir dung phdn mém GeoGebra dé vé dudng tron, hinh quat tron va cac hinh khai di hoc nhut hinh cdu,
hinh nén va hinh tru.

o) nhing 16p dudi, cAc em da duge hoc vé vé cac da giac thudng géap
bing phdn mé&m GeoGebra. Trong bai nay, chiing ta sé thuc hanh ding
phdn mém GeoGebra dé vé duding tran, hinh quat trén va cac hinh khdi
da hoc nhu hinh ciu, hinh nén va hinh tru.

E1J vé duting trén ngoai tiép tam glac

Chiing ta sé sif dung nhém céng cu dudng thdng va duding trdn trong GeoGebra
dé vé duding trdn ngoai tiép mot tam giac.

Budc 1. Vé tam giac ABC.

Chon 5 Chon |_-/' Boanthdng _, | An |ugt chon diém A, B, C va nhady nit tra]
chuét vao diém A Ian niia ta dugc tam gidc ABC.

Budc 2. Vé dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC.

Chon (. > Chon ) Véeubngtrenqua3didmes sin _, | 4n lugt nhay nit tréi chudt
vao cac diém A, B, C ta dugc dudng trdbn ngoai tiép tam gidc ABC.

Budce 3. Hién thi tam clia dudng tron.

Chaon| -A_J —>Chon ,* Trung didm hodc tam _, Nhay niit trai chudt vao duding tron vila
vé ta dugc tam D.

© GeaGebra Két qua: Ta dugc
H& sz Chirh sia -idn o Cac wry ehgn Cac céng eu Cira s Tre qiup dutlng tron (D) ngﬂai
[ 2 L0 e N e tiép tz‘im gidc ABC
P Fién thi ganh sach dal wo| * Ving IAm vige nhu Hinh T.1.
Diém | il C~
@ A=(8,1)
| @ B= (643 --——-
L@ c=(12,-3) , “
@ D=(9,.2)
Pogn thing ' \
@ t=aar !r
-@ g=86 \
~@ h=566 [ ,f‘ »L
Pueng conic
-@ cx(x-Spefy+2p=1 Y \\P
| B‘\ q
A //
Y
HinhT1
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M B 2
%3 Diém D cé ném trén trung tryc cac doan thing AB, BC va CA khdng? Hay diing
|&énh vé duding trung truc >< Buong trung trve trong nhém céng cu vé cac dudng dic biét

_ﬁr dé kiém tra diéu dé.

IEGF) vé duding trdn nél tiép tam giac

I né

Ching ta s& sl dung nhém céng cu dudng thﬁng va dudng tron trong GeoGebra
dé v& dudng trdn ndi tiép mot tam gidc.

Buge 1. Vé tam giac ABC nhu Budc 1 trong HD1.
Budc 2. Vé tam dudng trén ndi tiép tam gidc ABC.

« Chon - — Chon & ©uongphéngiac_, [ 4n lugt nhay nit trai chudt vao céc
diém A, B, Cta dugc dudng phan giac géc B.
» Chon .jr — Chon £, puengphangiac _, |4n lugt nhay n(t trdi chudt vao cac
diém A, C, Bta dudc duting phan giac géc C.

e Chon -A__‘ — Chon >( Giao diém cla 2 86l twgng _ N hay ndt trai chudt vio hai duding
phan gidc vila vé bén trén ta duge diém D la tam duding trdn ndi tiép tam gidc
ABC.

Budc 3. Vé duding tron ndi tiép tam giac ABC.

e Chon .-Jr' — Chon Jr Bueng vuéng gée _, | An Iugt nhay nit trai chudt vao diém

D v& doan thdng BC ta dugc duding thing qua D vuéng géc vdi BC.

e Chon -'“‘,_, — Chon >'\’ Giao diém cda 2 déitwong —, NhAy nit trdi chudt vao doan
thang BC va duding thing vira vé ta dudc ti€p diém E cla dudng tron ndi tiép trén
canh BC.

« Chaon @ —> Chon (¢} Buong tron khi biét tam va 1 diém trén duong tren —» NhAy chudt
ldn lugt vao diém D va E ta dugc duding trén (D) noi tiép tam gidc ABC.

Buidc 4. VE céc tiép diém trén AC va AB.

e Chon «* — Chon >~ Glao &idm cda 2 déitwong _, Nhay nut trdi chudt vio dudng
tran (D) va doan thdng AC ta dudc tiép diém F.

« Chon .A,_‘ — Chon >\’ Giao @idm cla 2 ddituong — Nhay n(it trai chudt vao dudng
tron (D) va doan thing AB ta dugc tiép diém G.



) CecCabra
H& s Chinh siia Hidn thi Cac oy chon Cac cong cy Clra s Tro giop

[&]>x ~ & B[0]e 4 N =

¢ =i3n thi darh sach 4 we | = Ving lam viée
Diém | ACT

@ A=(81) A
@ B=(5-)) 'y
@ Cc=(12,3) /
® D= (0.41,:1.51) | SN
@ E=(0.41,.3) G e )
@ F = (9.45, -0.46) | ! )

© 0=(7.09, 4.85) A .
Damring /

p M
- \
Y
. : ; =447 .;, \ ] / \;,
-@®n H g
Hinh T2

K&t qua: An cac duding phan gidc va duding vudng géc di, ta dugc dudng tron (D)
néi tiép tam gidc ABC véi cdc tiép diém trén BC, CA, AB | E, F, G nhu HiInh T.2.

‘h Piém D c6 n&m trén dudng phan gidc géc A khéng? Hay dung I&énh vé dudng phan
gidc & ©uongphangléc trong nhém cong cu vé cac duding dac hiét _,i—« dé kiém tra
diéu dé.

ZGE) vé hinh quat trdn

Ching ta sé sif dung nhém céng cu géc va dudng tron trong GeoGebra dé vé hinh
quat trén véi s6 do géc & tdm cho truée.

Bude 1. Vé géc 70°,
Chon "{- — Chon <, Gocveidglenchotruee _y |An Iugt chon cic didm A, B va

nhap s6 do 70 vao clia s6 mdi hién ra, chon “nguge chiéu kim déng hé”, ta duge
ba diém A, B, A'sao cho géc ABA'cé s do bang 70°.

Budc 2. V& hinh quat tron.
Chon [(*) > Chon £) Hinh quat ki biét tm va qua 2 @iém trén hinh quat — LAn Iugt nhay

nut trai chudt vao céc diém B, A, A'ta duge hinh quat trdn véi géc & tam B béng
702 nhu HInh T.3.

C @ a=70° _ A
Biém
| @ A=(17,-5) P~
@ A'=(13.71,-0.3) / \
® B=(12,-5) i
Duéng ednle | ' ' \
® c=1527 \
B/g'= 70° XA

177 |



[EGE) vé hinh cdu, hinh nén, hinh try

Pé vé dudc cac hinh khéng gian ba chiéu, ta chon thé “Hién thi’ trén thanh céng
cu clla GeoGebra va chon “Hién th| dang 3D". Ving lam viéc cla GeoGebra sé
hién thi nhu Hinh T.4. Trong d6 phdn mau ghi thd hién 1a mat phang duéi day nai

ta c6 thé chon céc didm.

£ stk
D G R e T LS Ly €O LRSI Ty LR T pa
1 R R S AL
Bl et 1 e ) daeg 3
AT T ElE w0

- o

Hinh T4
a) V& mét cdu tdm A di qua diém B nhu sau:

chon @ — Chon (3) Matcubiéttam vaqua 1@ém —, L4n lugt chon céc didm A, B
ta dugc mat cau tam A diqua B (H.T.5).

Hinh TS5

b) V& m&t cAu tam A ban kinh b&ng 3 nhu sau:
Chon @ — Chon () Matcdubidttamvaqua1d@idm — Chon didm A va nhap béan
kinh 3, ta dugc mét cdu tdm A bén kinh 3 (H.T.6).

Hinh 7.6
I 18



c) V& hinh nén c6é day la hinh trdn tdm A bén kinh 2, dinh B nhu sau:

Chon -@- — Chagn é Hinhnén _, Chon diém A, chon diém B (nh&n nit tréi chudt
vao mét diém trén viing lam viéc va kéo tha diém dé dén vj trf thich hap), nhap ban
kinh béng 2, &n cAc tryc ta duge hinh nén cén dung (H.T.7).

HinhT7
d) V& hinh tru c6 day la céc hinh trén tdm A, B ban kinh 2 nhuf sau:

Chon & — Chon @ Hinh try —» Chon diém A, chon diém B (nhuphén ¢), nhap ban
kinh b&ng 2, 4n cée truc toa do ta duge hinh try cin dung (H.T.8).

Hinh T8

THUC HANH

Su dung phdn mém GeoGebra thuc hién céc yéu cdu sau:
1. V& mdt duding tron tdm A ban kinh bang 2.

b) St dung 1&nh vé tiép tuyén gﬁl Céc tiép tuyén  hay vé tam gidc EFG ngoai tiép dudng
trdn (A) véi cac tiép diém trén EF, FG, GE lan lugt 1a B, C, D.

c) Vé duding trdn ngoai tiép tam gidec EFG va luu thanh tép png.

2. V& maot hinh tru va mdt hinh nén ¢é chung dédy va dinh cla hinh nén ndm trén méat day
con lai cda hinh tru.
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NAG DINH TAN SO, TAN S0 TUGNG D01, VE CAC BIEU DO
BIEU DIEN BANG TAN S0, TAN SO TUONG DOI BANG EXCEL

ﬂ XAC DINH TAN SG, TAN SO TUOGNG DO1 VA BIEU DIEN BANG BIEU D6

Pé x4c dinh t4n s6, tdn s tuang déi va biéu dién bang bidu dé (biéu dé cot, bidu dé
hinh quat tron tif mot day di liéu dang liét ké trong Excel, ta thuc hién cdc budc sau:

Budc 1. Nhap dif lieu dang liét ké vao mat cot trong bang tinh.

Budc 2. Taa bang diI liéu bang cAch xac dinh ving di liéu va dat tén bang di ligu.
Budc 3. St dung chle ning Pivot Table dé tao bang tan sd, tan s6 tudng déi.
Bude 4. Tit bang tan s6, tin s6 tuang déi vé dé thi bidu dién.

Chu y. Viéc tao bang dil ligu sé gilip ta van cé cac bang, céc biéu dé khi thay adi
di lidu ma khéng can thuc hién lai cdc budc trén, chi can cap nhat dif liéu va dung
chde nang Refresh.

Céc thao tac cu thé cé thé khac nhau tuy thudc vao phién ban cia Excel.

Truédc vbng bén két giai béng da truding, Ban td chic PHIEU THAM DO
da_phét phiéu hoi cac cd dong vién vé ddi v dich. Theo ban, a8l béng
K&t qua thu dudc nhu sau: I6p nao sé& vo dich
A,B,C,A A BC,ABD,ADA,AB,C,B,A, gidi bong da truong?
A,C,B,D,D,AB,C,B, A, C. A. A B.8C.

Pé xAc dinh bang t4n sd, tin sé tuang ddi cho day g C-70. D.9B.
dil liéu nay trong Excel, ta lam nhu sau:

Bude 1. Nhap day dif lieu trén vao vung dir liéu A2:A31, 6 A1 1a tén cot “Két qua”.

Bude 2. Chon Insert — Table, chon ving di lieu SAS1:5A$31, tich vao 6 My table has
headers. Trang & Table Name dat tén cho bang dii liéu la Dudoandoivodich.

Bude 3. Chon Insert — Pivot Table. Trong & Table Range dién tén bang dif liéu
Dudoandoivodich, chon Existing Worksheet, trong 6 Location chon mét ving dif liéu
b4t Kl ndo dé dé dat bang két qua, chdng han ta chon viing C2: E6 thl & nay sé hién
Sheet3!$C$2:$E$6. Chon OK. Trong bang Pivot Table Field List, kéo tha trudng Két
qua vao 2 6 Rowlabels va Values, ta s& thu duge bang tan sd. D& thu dugc tan sd
tuong dél clia cac gia tri, trong 6 E3 ta dién =D3/SD$7 va sao chép cdng thic dén hét
& EB, dién ndi dung "TAn s tuong déi” vao 6 E2 va kiém tra tdng tdn s tudng doi
b&ng cach didn =SUM(E3:E6) vao & E7. Két qua thu dugc nhu Hinh T.9.
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A 8| ¢ EEEDEE 2
BN k&t quld
2 A Row Labels ~ | Count of K&t qud T3n s& tuong déi
aic B 8  0,266666667
5 A c 6 0,2
6 A D 4 0,133333333
7 A Grand Total 30 1
38 B
3 € PivotTable Field List v x
10 A
1uns Choose felds to add to report: &~
120D et qua
13 A
14 D
15 A
16 A
178
18 C
19 B
E‘A Drag fields between areas below:
=y 7 Y ReportFilter 2 Column Labels
2c
238
24D L
250D 1] RowLabels X vakes
26 A Két qub v | | comtofratas  ~
278
28C |
9B '
30 A [ Defer Layout Update
nc :

HinhT9

Budc 4. Dé vé bidu dé ta chon viing dif liéu C3:D6, sau dé vao Insert chon biéu dé cot
hodc bidu dé hinh quat trdn, didn céc thong tin c&n thiét dé hoan thién bidu dé. K&t
qua thu duge nhu Hinh T.10.

14
12
210

Sé lugn
LD I =2 e -

K&t qua du doan dgi vé dich

Lya chon

12
B
6
- i =
A B c D

Ti 18 cdc Iva chon

HinhT.10



Hdi y kién clia cdc ban trong I6p vé dia diém di da ngoai vdi ba Iva chon: Trang An,
Ba V), Pai Lai thu dugc két qua sau:

Trang An, Ba V), Trang An, Trang An, Ba Vi, Ba V1, Pai Lai, Trang An, Trang An, Ba V),
Trang An, Pai Lal, Trang An, Trang An, Trang An, Trang An, Trang An, Trang An,
Ba V1, Pai Lai, Trang An, Ba VI, Trang An, Pai L&i, Ba V1, Ba Vi, Ba Vi, Ba Vi, Dai Lai,
Trang An.

S dung bang tinh Excel, hay lap bang tn s, bang tan sd tuang déi cho day dir lidu
trén va vé cédc bidu dé c6t, bidu dé hinh quat trdn bidu dién chiing.

B VE CACBIEU DO BIEU DIEN BANGTAN SG, TAN SO TUONG PGOI GHEP NHOM

P& v& céc biéu dé bidu di&n d lidu ghép nhém sl dung bang tinh Excel thich hop va
thuc hién cac budc sau day:

Bude 1. Nhap dir lidu vao bang tinh Excel va 1ap bang tan sé tudng ddi ghép nhém
(néu can).

Budc 2. Lua chon loai biéu dd can biéu dién.

Budc 3. Hoan thién biéu dé bing cach xac dinh tiéu dé cla biéu dé, chi gidi cho cac
true, gan nhan dif ligu biéu dién.

Chiéu cao cla cac cau thl ddi béng Manchester United dudc cho trong bang sau:

Chiéu cao (cm) |[[165; 170)|[170; 175)|[175; 180) | [180; 185) [185; 190) | [190; 195)
Tén s6 tuong d6i | 7,69% 7,69% 7.69% 26,92% 19,23% | 30,77%

(Theo webthethao.vn)

D& vé bidu dd tan sé tudng déi ghép nhém dang cét va dang doan thang biéu didn
bang sd lidu ghép nhém nay, ta thue hién theo cdc budc sau day:

Budc 1. Nhap dii liéu vao bang tinh Excel (H.T.11).

A A | B C D | E F | G [ H | [
1

2| |

3 Chiéu cao {cm) [185;170) [170;175)([175;180) [180;185)([185;180)([190;195)

4 Tansotuongdoi | 7.89% 7.89% 7.89% 28.92% | 19.23% | 30.77%

5

B

Hinh T.11
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Bude 2. Chon ving dir liéu.

- Pé vé bidu d6 t4n sd tuong ddi ghép nhém dang cét ta chon Insert — Columns —
2-D Columns sau dé chon loai biéu dé mong muén. Chon Design, chon Layout8
(histogram) trong 6 Chart layouts. Két qua thu dugc nhu Hinh T.12.

[165;170)

Tan so twong doi

[170;175)

[175;180)

[180;185)

AXIS TITLE

[185,190) [190;195)

HinhT.12

— D& v& bidu dé tdn s6 tudng déi ghép nhém dang doan thang ta chon Insert — Line —
2-D lines, sau dé chon loai bidu dé mong mudn. Két qua thu duge nhu Hinh T.13.

5%
0%

35% -
30% -

25% -

15%
10% -

Tan so twong dbi

[165:170)

[170:175)

[175;180)

[(180:183)

L

[185;180)  [190;185)

Buédc 3. Hoan thién biéu dé:

- D4 vdi biéu dé tan sd tudng déi ghép nhém dang cét: X4c dinh tiéu dé cha biéu dé,
chii gidi cho céc truc bing cach chon cdc mue tudng Ung va thay ndi dung; gan nhan
di liéu biéu dién bang cach nhay nit phai chudt vao phan céc cét clia biéu dé, chon Add

data labels Ket qua ta thu dude biéu dé nhu Hinh T.14.

HinhT.13



Chidu cao cua cac ciu tha djl béng
Manchester United

[165:170) [170:175) [175;180) [18C;185) [185;190)
Chléu cao (cm)

[190:195)

HinhT.14

— D6 v6i bidu dé tAn sé tuang déi ghép nhém dang doan thdng: Xdac dinh tiéu dé cla
bidu dé bing cdch chon cac muc tuang ng va thay ndi dung; ghi chi giai cho céc truc
béing cdch chon Layout — Axis titles — Primary Horizontal Axis Title hoac Primary
Vertical Axis Title; g4n nhan dif lidu biéu di&n bang cdch nhay nit phai chugt vao duding

gdp khtic, chon Add data labels. K&t qua ta thu dugc biéu dé nhu Hinh T.15.

Chiéu cap ciia céc cau thu ddi bong
Manchester United
35%
0T
30%
6.92%
25%
208 —
13.13%
B 15%
10% - 6 760% 7.60%
“ 4
[165,170) [170:175) [175:180) I |180.185) ) [185.180) ' [190:195) )
Chitu cao (cm)

HinhT.15

Thuchanh2

Thdai gian chd cia bénh nhan tai mdt phong khdm bénh duge cho trong bang sau:

Thal gian (phat) [0; 10) [10; 20) | [20; 30)

(30; 40)

Tan s6 tuong doi 50% 10% 24%

16%

Sif dung bang tinh Excel, vé biéu dé tin s& tudng ddi ghép nhém dang cét va dang

doan th&ng cho bang théng ké trén.
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GENE TROI TRONG CAC THE HE LAI

Muc tiéu
Kiém chitng lai cic quy luat di truyén cia Mendel vé ti1¢ kiéu gene, kiéu hinh trong cdc thé hé lai, khi lai
hai bé me khdc nhau vé mjt c3p tinh trang thudn chiing tudng phdn bdng cach tinh xdc suat, mé phang.
Chuan bj:
— Hai déng xu vdi hai mau khac nhau, chéng han mau xanh va mau da.
— On tap céc quy luat di truydn clia Mendel.
Thyc hién:
Lai cay dau Ha Lan hoa dd thuén chiing vdi cy dau hoa tradng thuin chiing thu dudc

cac cay lai doi F1 déu c6 hoa dé. Cho cac cay hoa dé ddi F1 tu thu phan, thé hé lai
ddi F2 thu duge ti 1& phan |i kiéu hinh 14 3 cay hoa dé : 1 cay hoa tring.

Theo thuét ng clia Mendel, mau hoa dé Ia tinh trang trdi, mau hoa trdng 1a tinh trang
lan. Quy uée allele A quy dinh mau hoa dé, allele a quy dinh mau hoa trdng. Két qua
cla phép lai duge mé phdng trong Hinh T.16.

Hoa do % Hoa trang

P
G
F1
G
M@t hea dd
thuén ching) .-
.-‘"‘h.‘ J-f"" ka
F2 Qe P

M8t hoa dé (lai) ,B’; Mt hoa dé (lai)

-~ Mot hoa tréng T
{thuén chiing)

Hinh T.16. So dé iai
M6 phéng
Ta s& md phdng viée lai “bd” va “me” thude ddi lai F1 va xem xét kidu gen, kiéu hinh
clia ddi lai F2, Gia siI, déng xu mau xanh ki hiéu cho “bé", déng xu mau dd ki hiéu
cho "me". Trén méi déng xu quy udc mot mét 1a A, mat con lai la a.

(|
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Buée 1. Tung méi déng xu 100 14n va hoan thién bang sau vao vé:

Két qua trén K&t qua trén 2 2
STT déng xu mau xanh déng xu mau dé Kiéu gen Kiéu hinh
1 A a Aa Hoa mau dé
100 a a aa Hoa mau trang

Béang T.1. Két qué mé phong

Buéc 2. Dua vao két qua thu duge & Bang T.1, xac dinh t4n s8, t&n sd tuong ddi cla
céc kidu gene, kiéu hinh va hoan thién cdc bang sau vao va:

Kiéu gene AA Aa aa
Tan so ? ? ?
Tan s tuong doi ? ? ?
Bang T.2. T8 kiu gen
Kiéu gene Hoa mau dé Hoa mau trdng
Tén sd ? ?
T4n sé tudng déi ? ?

Béng T.3. Tilé kiéu hinh
Bude 3. Hay kiém chingti 1& kiéu gene, kidu hinh thu duge trong ddi lai F2 v4i két luan
clia Mendel “Khi lai b6 me kh&c nhau vé mét cap tinh trang thuan chiing tudgng phan
thl F1 déng tinh vé& tinh trang clia bé hoic me, cdn F2 cé su phan Ii tinh trang theo ti
I& trung binh 3 trdi : 1 1an".
Giai thich k&t luan clia Mendel bing xac suit
Goi xy 1a kiéu gene clla mat cay dau trong ddi lai F2.
a) Gia thiét ring kha nang x, y nhan céc gid tri A, a Ia nhu nhau. Céc gia tri c6 thé cé
clia xy dudc cho trong bang sau:

y A a
X
A AA aA
a Aa aa

Béng T.4. Céc phuang &n 16 hop
Hay liét ké kiéu gene cé thé cé clia mot cay dau trong ddi lai F2. B&n phuang 4n t8
hgp trong Bang T.4 c6 dong kha ndng hay khéng?
b) Tinh xac sudt cha cac su kién “Cay dau trong ddi lai F2 cé kiéu gene AA”, “Cay dau
trong ddi lai F2 cé kiéu gene aa”; "Cay dau trong ddi lai F2 c6 hoa mau dé”; “Cay dau
trong ddi lai F2 cé hoa mau trang”.
c) So sanh céc x4c sudt tinh dude vdi cc két luan clia Mendel vé 17 1& kidu gene, kiéu
hinh trong ddi lai F2 khi lai hai b6 me khdc nhau vé mdt cdp tinh trang thuan chiing
tudgng phan.

Thuc hién mé phdng thea céch tudng tu vdi cac phép lai khéac.
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BAI TAP ON TAP CUOI NAM

pAI SO

1. Xét bidu thite P = xJx-x+2x +4 vé

xJ;+B

, 1
a) Chung minh rang P =1- ———.
) g . J;+2

i x=0.

b) Tinh gia tri biéu thifc da cho tai x = 64.

2. Mot vé tinh dja finh chuyén déng theo quy dao trdn cach
bé mat Trai Pat khodng AB = 36 000 km, tam quy dao
triing véi tam Ocia Trai Pat nhu hinh bén. Vé tinh phét
tin hidu vé tuyén theo duding thang dén mét sé vjtritrén
bé mat Trai Dat. Cho biét ban kinh Trai Dat khoang
6 400 km, vi trf xa nhét trén bé mat Trai D4t cé thé nhén
dugc tin hiéu tir vé tinh cach vé tinh bao nhiéu kildmét?
(Lam trén két qua dén hang dan vi).

3. Gidi cac bét phuang trinh sau:

a) —Bx+3(x+1)>4x-(x-4); b) (2x+1)(2x - 1)< 4x% - 4x+1.
4. Giai cac phuang trinh sau:
2 2x 3 . x+1 2 2x?
a) b)

x+1 x2—x+1 x*+1' 2x-1 2x+1 4x2_1

5. Kl hiéu (d,) 1a dusing thdng x + 2y = 4, (d,) 12 dudng thang x—y = 1.
a) Vé (d,) va (d,) trén cung mét mat phing toa da.

xX+2y=4

Yy =1 dé im toa do giao diém clia hai duding thang (d,) va (d,).

b) Giai hé phuagng trinh {
6. VGi mébi gia tri da cho cla m, hay giai hé phuang trinh sau:
X2 - 3y =m
m?x -3y\2 = 2.
a) m=+J2; b) m=-+/2; c) m=242.

7. D& chuén bj lam mét ngdi nha, chi Ba tinh rang tdng dién tich xay dung 1a khodng 100 m?
va tdng chi phi (tién vat liéu va tién cong thg) hét khoang 600 trieu dédng. Khi thuc
hién, dién tich xay dung tang thém 20 m2 va cf m&i mét vuéng xay dung, chi phi tién

vat liéu tang thém 10% va tién cdng thg tang thém % so véi du tinh ban d4u. Do dé
tdng chi phi thiuic té la 804 trieu déng. Héi thue t& chi Ba phai trd bao nhiéu tién vat
liéu va bao nhiéu tién cong thg cho méi mét vudng xay dung?
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8. Hai b&n A va B trén mét dong séng cach nhau 36 km. M6t ca nd xudi dong tif bén A
dén bén B, réi sau dé ngudc dong tif b&n B vé bén A hét thai gian bang thdi gian né
di quang duding 75 km khi nudc yén lang. Tinh van téc thuc cha ca né (tdc la van tdc
clia ca nd khi nuéc yén l&ng), biét ring van téc dong nudc la 3 km/h.

HiNH HQC VA DO LUGNG

9. D& do khoang cach gilia hai diém A va B khéng tdi dugc,
mot ngudi ding & diém H sao cho B & gidla A va H réi
dich chuyén dén diém K sao cho KH vudng géc vdi AB
tai H, HK = a (m), ng&m nhin A véi AKH = o, ngdm nhin
B v6i BKH = (o> B).

a) Hay biéu dién AB theo a, a, B.

b) Khi a =3 m, a = 60°, p = 30°, hdy tinh AB (1am trén k&t qua dén chil s6 thap phan

thii ba cia mét).

10. Cho tam gidc ABC vudng tai 8 ¢6 géc A = 30°, AB =6 cm. Vé tia Btsao cho iBC = 30°,

cittia AC & D (C nam qgilia Ava D).
a) Chiing minh tam gidc ABD can tai B.
b) Tinh kho&ng cach tif D dén duting thing AB.

11. T gidc ABCD cé hai gbc déi dién B va D vubng, hai géc kia khdng vuéng.
a) Chiing minh rang c6 mot duding tron di qua bén diém A, B, Cva D. Ta goi d6 1a

dudng tron (€).

b) Goi Iva K I4n luot 1a trung diém cac dudng chéo AC va BD cla ti gidc. Chiing minh

rang /K 1 BD.

¢) Ki hiéu céc tiép tuyén cha dudng trdn (%) tai A, Bva C4n luot la a, bva c. Gi sUr
b cét ava ctheo thi tu tal Eva F. Ching minh réng tif gidc AEFC la mot hinh thang.

d) Chiing minh rdng EF = AE + CF.

12. T118 cAc loai qua ban dugc trong mot ngay clia mét clfa
hang dugc thé hién trong bidu dé hinh quat trén nhu
hinh bén. S8 phéan tram ghi trong méi hinh quat ding
b&ng ti s8 gida s& do cla cung tron tudng Ung va sd do
cla ca dudng tron (360°).

a) Tinh s6 do clia méi cung trdn ng véi hinh quat mau
tim, mau cam va mau dé.

b) Tinh s& do clia cung cén lai (ing véi hinh quat mau
xanh) bang hai cach.
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13. Cho tam gidc ABC (AB < AC) ngoai tiép duding tron (/) véi céc tiép diém trén BC, CA,
AB IAn lugt |2 D, E, F. Goi X va Y lan lugt 1a chan dudng cao ké tir Bva C xudng Ci

va Bl. Ching minh rang:
a) DBXF, DCYE Ia cac tif giéc ngi tiép.
b) B6n diém X, Y, E, F thdng hang.

14. Ban Khai lam mét chiée mi sinh nhat bang bla cding ¢6
dang hinh nén véi dudng kinh déy bang 20 cm, do dai
duding sinh bang 30 cm. Tlh dién tich gidy dé lam chiéc
mi sinh nhat trén (1dy = = 3,14 va coi mép dan khdng
dang ké).

THONG KE VA XAC SUAT
15. Chiéu cao (cm) clia 20 bé trai 24 thang tudi dugc cho nhu bang sau:

85,2 87,9 80,3 92,1 93,7 88,5 94,2 83,0 95,1 84,6

84,1 896 | 875 | 90,3 | 81,2 | 87,6 | 93,5 | 84,8 | 944 85,1

Theo T8 chilc Y t& thé giéi WHO, néu bé trai 24 thang tudi c6 chiéu cao dudi 81,7 cm
dudc xem la thdp cbi, chiéu cao tif 81,7 cm dén duéi 93,9 cm dugc xem la dat chudn,

chidu cao tir 93,9 cm tré lén dugc xem la cao.

a) Hay hoan thién bang sau vao va:

Phan loai theo chidu cao | Thap coi |Dat chudn Cao
Sé tré ? ? ?

b) Tinh 1l 18 bé trai 24 thang tudi theo cac milc phan loai vé chiéu cao. V& biéu dé hinh
quat trdn biéu dién céc i 18 thu dugc.

¢) Udc Iuang s& bé trai thdp cdi, dat chudn, cao trong s 1 200 bé trai 24 thang tudi.

16. M6t nhém clia 16p 9A cé 3 ban nam va 2 ban ni. Gido vién chon ngdu nhién 2 ban
trong nhém dé tham gia mot phong trao cia trudng.

a) Mé t& khéng gian mau.
b) Tinh x4c sudt dé hai ban dugc chon khéc gidi.
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-

B Bén kinh mat cau 101

BANG

Bang tan so 33
Bang tan sd ghép nhém 47
Béng tan sd tuang déi 38

Bang tan s tuang dbi ghép nhém 47

Biét thic 13
Bidu dé tan sé 34

C Chiéu cao cia hinh tru 94

Céng thiic nghiém
(chia phuong trinh bac hai mét &n) 13

Céng thic nghiém thu gan
(cha phuang trinh bac hai mét 4n) 14

Cung bi chan 68

D Dién tich mat cau 104

Dién tich xung quanh cia hinh nén 98

Dién tich xung quanh ca hinh tru 95

P Pa giac déu 85
Pay cla hinh nén 97
Binh cla hinh nén 97

Pinh ciia dé thi ham sé
y=ax2(az0)7

Pinh Ii Viete 21

D6 thiclia ham sd y= ax? (a= 0) 6
Budng cao cla hinh nén 97
BPudng sinh cta hinh nén 97
Dudng sinh cla hinh tru 94
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Pudng trdn I6n (cia mot mét cau) 103
Pudng tron ngoai tiép tam giac 72
Puding trédn noi tiép tam gidc 74

Géc noitiép 68
Khéng gian miu cla phép thir 57

Hai ddy cla hinh tru 94
Hamsé y=ax’ (a=0) 5
Hinh céu 101

Hinh nén 96

Hinh tru 94

Mét cAu 101

Phép quay 87
Phép thif ngau nhién 57

Tam cia hinh cau 101

Tén s6 33

Tan sé tuang déi 38

Thé tich hinh cdu 104

Thé tich hinh nén 99

Thé tich hinh try 96

T gidc ndi tiép 80

Truc ddi xding cta dé thi ham sé
y=ax*(a=0)7

X XA&c suat ciha bién cé 61



N

BANG (

Uil THICH THUAT NGT

THUAT NGO
Bang tdn sd
Bang tan s6 ghép nhém

Bang tdn sd tuong dbi

Bang tan s6 tudng ddi ghép nhom

Biéi thiic A

Dién tich toan phén ctia hinh non
Dién tich 1oan phan ctia hinh iry

Da giac déu

Budgng trdn ngoai tiép tam giac

Buding trdn nji tiép 1am giac
Gac ndi tiép

Hinh cdu
Hinh nén

Hinh iy

Khéng gian mau cda mot
phép thif ngau nhién

Phép quay

Phuong trinh bac hai mét dn
Tam cla da giac déu

Tan sb

Tan s6 tuong di

Tan s6 1uong ddi ghép nhom

Thé tich hinh ciu

Thé tich hinh nén

Thé tich hinh try
Tu giac ngi liép

GIAI THIiCH
Bang théng ké cho biét tdn s8 clia céac gia trj trong mau dif li¢u
Bang 1an sd cua cac nhoém sd liéu

Bang thdng ké cho biét 14n s6 tuong dbi clia cac gia trj trong
mau dif lidu

Bang 1an s6 fudng déi cia cac nhom sa ligu

Biéi thiic A clia phuong trinh bac hai (dn x)
ax’+bx+c=0laA=b—4ac

Téng dién tich mat xung quanh va dién tich day

Téng dién tich mat xung quanh va dién tich hai day

Pa giac c6 tdt ca cac canh bang nhau va cac goc bang nhau
Budng tron di qua ba dinh cia fam giac

Buding trdn tiép xuc véi ba canh cla tam giac

Gac co dinh nAm 1rén duding tron va hai canh chira hai day cung
clia duding tron do

Hinh sinh ra khi quay nda hinh tron tam O, ban kinh R mét vong
quanh dudng kinh AB c6 dinh

Hinh sinh ra khi quay fam giac vudng SOA mfi vong quanh
canh goc vuong OA cé dijnh

Hinh sinh ra khi quay hinh chir nhat O'ABO mt vong quanh
canh O0'cd dinh
Tap hgp cla 141 ca cac két qua co thé xay ra

Phép quay thuan chiéu «® (0° < o® < 360°) tam O gitt nguyén
diém O, bién diém A khac diém O thanh diém B thubc dutng
tron (O, OA) sao cho fia OA quay thuan chiéu kim dong hé dén
fia OB thi diém A tao nén cung AB co s6 do u®

Phuong trinh an x co dang ax* + bx+ ¢=0,1rong dé a, b, c la
cac hé s6 va akhac 0

Trong da giac déu, tdm ctia dudng tron ngoai tiép va dudng tron
ndi tiép 1ring nhau va goi 12 1am clia da giac déu

56 1an xuat hién clda mo1 gia 1rj trong mau di li¢u

Cho day dif liéu x,, x,,..., X,. Tan s6 1uong déi f, cua gia 1rj x; 1a
1i s6 gira tdn s6 cla x, (goi 1a m) véi n

Cho mau sé ligu ghép nhom [a,; a,}, [a,; a5).... [a,; 8,,,), Vi cac
14n s8 tuong tng l1a m,, m,,-., m,. Tan s6 tuong d6i f, cha nhém

m
[a; am}laﬂsd -100(%), frong 46 n = mi, + .. + m,

. . ) . 4
Thé tich hinh cau ban kinh Rla V = EJERE

1
Thé tich hinh nén ¢6 ban kinh day rva chiéucao hla V = 5:-:J":'h

Thé tich hinh try c6 ban kinh day R va chiéu cao h1a V = nA2h
Tit gidc co bén dinh ciing nam 1rén mt dudting 1rdn
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Nha xudt bdn Gido duc Vigt Nam xin trdn trong cdm on
cde tde gid cd tdc phdm, tir ligu diege sik dung, trich didn
trong culn sdch ndy.

Chiju trdch nhiém xuat bin:
T6ng Gidm d6c HOANG LE BACH

Chiju trach nhiém ngi dung:
Téng bién tdp PHAM VINH THAI

Bién tap n6i dung: HOANG THI THANH - NGUYEN TRONG THIEP
Bién tdp mTthuat: PHAM VIET QUANG

Thiét k& sach: NGUYEN HONG SON

Trinh bay bia: NGUYEN BICH LA

Minh hoa: NGUYEN HONG SON

Sia ban in: PHAM THI TINH - TA THI HUONG

Ché ban: CONG TY €O PHAN D|CH VU XUAT BAN GIAO DUC HA NOI

Bén quyén © (2023) thudéc Nha xuat ban Gido duc Viét Nam.

Xuét ban ph8m da déng ki quyén tac gia. Tt ca cac phén ciia n6idung cubn séch
nay déu khéng dudc sao chép, luu trii, chuyén thé dudi bat ki hinh thic nao khi
chua co su cho phép béng van ban clia Nha xuét ban Gido duc Vigt Nam.

TOAN 9 - TAP HAI
M& s8&:
In ... ban, (0D ...) khd 19 x 26.5 cm.
Badn vjin: ...
Bia chi: ...
S8 PKXB: B-2023/CXBIPH/98-2097/GD.
S8 QPXB:.../QP - GD - HN ngay ... thang ... ndm ....
In xong va ndp luu chidu thang ... ndm 20...
Ma sd ISEN: Tap mt: 978-604-0-
Tap hai: 978-604-0-

N
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HUAN CHUONG HOCHI MINH

BO SACH GIAO KHOA LGP 9 - KET NOI TRITHUC VG1 CUOC SONG

1. Ngdvan 9, tip mgt 9. Cong nghé 9

2. Ngdvan 9, tip hai Tidi nghlém nghé nghiép

3.Todn 9, tap mot M&dun Ché bién thuc phim

4. Todn 9, tap hai 10.Lich s&rvaPiali9

5.Khoa hoc turnhién 9 11.Mithuat9

6.COng nghé 9 12.Amnhac 9
Binh hudng nghé nghiép 13. Gido duc cdng dan 9

7.Cong nghé 9 14.Tin hoc 9
Trdi nghiém ngh nghiép 15.Hoat déng trdi nghiém, hudng nghiép 9
Modun Lap dat mang dién trong nha 16.Gido duc thé chat 9

8.Cong nghé 9 17.Tiéng Anh 9 - Global Success - SHS
Trdinghiém nghé nghiép
Madun Tréng cay dn qua

Cacdon vi dau mai phathanh
s Mién Bic: CTCP Ddu tuvaPhat trién Gido duc Ha Ngi
CTCP Sach vaThiét bj Gido duc mién Bic

* MiénTrung:  CTCP Dau tuva Phét trién Gido duc DA Ning
CTCP Sach vaThiét bj Gido dyc mién Trung

e Mién Nam: CTCP Dau tu vaPhat trién Gido duc Phuong Nam
CTCP Séch vaThiét bj Gido duc mién Nam
CTCP Sach vaThiét bj Gido duc Ciu Long

Sach diéntd:  http//hanhtrangso.nxbgd.vn

C:‘io 18p nhi trén tem réi quét ma
dé xdc thucva tuy cap hoc ligu dizn o1,




